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| Viro Illuſtri 
: NicoLao CHRISTOPHORO 
| ELEYNCKERO, 


' TCP, Hzreditario Domino in 
Kotiſchau, in Aula Saxo-Iſe- 
nacenſi & Regimine Tutelari 
Tenenſi Confiliario Excellen- 
tiſfimo, TJudicii Provincialis 
& Scabinatus Aﬀeſſori, Col- 
legit Juridict Sentori & Pro- 
feſſori Primario, Academiz 

Salanz hodie 


Recroxr Macnirico, 
Patrono Obſervantiſſime Colenas 


Perpetuam Felicitatem' 


Gnoſce homini ad Themidos ſa- 
craria proruenti. Gallus eſt, 


eni natura liberiorem indullit ge- 
a 3 nlim. 


JMI 


_EPISTOLA.. 


nium. Non tamen miles, qui Tuds | 
turbaret circulos , fed mathemas- | 


Titus audit jamardum ' doZorum 
volitays per.org virum. Tn poſt 
quan natale reliquit ſolum, mutato 
habitu, quod Feſuitis ſfolenne eſt, 
Germaniam perluſtrare conflituit. 
Abhorret nihilominus eadem cunt 
maleſicis ſede tocars'; cum: patris 
or promittat funms weque frinci- 
prm inguirat in anne; ſed mare 
& jerram, HUMErYOque CAYENTER 4- 
renam metirt doceat. A me tgitur, 
cu battenus familiaris fuit, enixe 
peiiir, ut Patronum conciliarem\ſub 
cujus tutela exterus' apud exteros 
ſecurys wivere poſſet. Diu non de-/ 
liberavi , ſed magnificum "#bmens 
Tuum ad id exoraniuns effe digg. 
Didum. Faitrm !  Ceapropter in 
me 
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E®#1STOE A! 


| We tonverte” ras," i Phicquam 1 
audendo peccatum fait. Simwl ta- 
men reputa, ſummum Tuum favo- 
rem, quem ſine ullis mea tenuttatis 
axtomatibas per fols poſtulet's novo 
Mae ac ſingular 'conumine. mth: 
demonſtraſti, primos ſubjeciſſe ie- 
niculos. His enim obſervantia mea 
excitata, hanc ſibi legem latam pu- 
Havit,, e141 ot1z [Gn  partinm nottis 
rationem 'Tibi ſoli reddere. In Gal- 
lia quidem Auttor Chinenſes, Eu- 
Yopans populis ſs Dzs placet orulatio- 
res, imitat us operam ſuam omnibus 
Academia Regie membrus, tanquan 
judicibus, obtulit : Nunc vero ea- 


: dem defertur ad Academia noſtre 


caput, quia Te ſolum ampliſſimun 
laborts hujus theatrum eſſe exiſti- 


; mavi. Suſcipe igitur Vir Tlluſtris 


ſerena 


E PISTOLA. 


ribus perpetuum Nominis Tui cul- 


LXXAXIV. 


Tluſtri Nomini Tuo 


Devotiſhimus 


INTERPRES, 


Vie A LE Ma 


thn lone. Ve 


> he NOI ©. © 


OV 


ſerena fronte, quod animo devoto | 
calidiſque omnigene felicitatis vo- 
tis offero, & futuris quoque tempo- | 


torem- benevolentie. Tue radiis| 
bea. Jene die 14. Martii. cÞ Þc 
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et B. 


Lementa Geometriz magna 
facihtate- demonſtrata chic 
acctp1s. Poſſunt ca-omne' tx- 


. Hum, quod znciptentibus ex prima 


Evclidis' ke&ione oritur , pleniflime 
tollere. Erubyi fepius, quando in 
explicatione Euclidis ab auditoxibus 
mih1 'objaciebatur, cur hec per fe 
nota dettionftrantur, cur noh brggao- 
1 Yiaad/fit? &t6, Ceepi igitur evol- 
vere 'varios' Euchdis commentato- 
res, fed alii prolixitate nimia,” alit 


. dum breves elle voluerant, obſcuri- 


12 


4141 


tate laborabant, ad unum vero om- 
nes ordin1 Euclideo ſtrife inhere- 
bant. 'Tandem incidi in preſentem 
auctorem, cujus labor deſideriis 1nci- 
pientium ex aſle ſatisfacere videtur. 
Abſit tamen, ut hoc ipſo Studioſe 


. fuventuti Eucl1dem & manibus ex- 


cutiamus, aut quicquam ejus laud1 
detrahamus. Manebit illa ſemper il- 
ta, Juamdiu nomen mathemat1- 
ct eruditorum ordini infertum Tx 

1» 


PRAFATIO. 


Viam potius planiorem reddet hocf - 
opus, ut ad ipſa Euclidis adyta per-} 
venire queamus,. Hoc 1gitur cum no. * 
ſkrum ſit propoſitum, 1nterpretatio 
przſens equum ſperabit judicem.Fa-\ 
teor regulas bone interpretations}? 


\( 


bl 
f 


grunge l:nguz Gallic non ſem-? 
per qbſervatum fuiſſe. Et qui fiert! 

aliter potuit, .cum ſtans quaſi pede! 7x 
in uno & alits quam plurimis diſtri-f 's 
Aus, unice in commodum quorun-# þ 
dam DNN. Commulitonum eam ab-!? ve. 
ſolggrim. $1 Deus majora nobis de- ſu, 
derit otia, facile cunRta ad limam) 4o: 
- —— poterunt. Yale & labori” /uz 
aVc. 


—_ 


C _ - 
+ PRAFATIO. 


U 7 conferent exiguam hibelli 
hujuſce molem cum inſcrip- 
| tionts ſug magnitudine, 2g 
1” mo forte intuitu abſterrebun- 
le! Zur inequalitate, que inter utram 
tif 's j OF timendum eft, ne ili omnia 
12 _—_— a adeo eximia habeant pro 
b-7 verbis audacioribus hominis qui facile 
e- ſuſcipiat que prefiare non poſfit : ſed 
ms hos ego rogatos velim, ſuſpendant pau- 
11 lum jndicmum ſuum, ac conſiderent in 
* preſentia nonniſi dimidium horum #. 
lementorum dari, &y de ſedecim hibris, 
' guibus illa abſobvi debent, nonni/t no- 
| vers nunc publicari, quoniam reliqut, 
| abſiruſora atque emmentiora Geome- 
"ria 085 THEO mcipientibus 
| fenc artem adaiſcere non adeo necefſe- 
| ru ſunt. Tuterea in primis hiſce hbris 
non omittuntur R—_ pulcra ha- 
bentur in quinaecim libris Euclidts, 
| (yp preterea gue Archimedes de qua- 
'=| dratara circuli demonſtravit, 7 
1p. 
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Flippocratis, Logarithme, Sinus, 
alia quadam ejufdem generts. Videb:- 


tis hic mirabilgs numerorum propric- 


tates quas Euclides in ſeptimo,ofta. | 


vo &F nono Elementorum ſuorum d. | 


monſtravit. Diſcetis bic demnſtratio- 
em magnitudinum incommenſuras- 
btlum,. gue forte. maximns eff. conn- 


FUS.CUHS.Capax' fit hirmana mens, quo- | 


num dum”' ſorutatum- abt. uſque. ad 


poſhbilitatem rerum;\tantacum clart-'% 
tate" ac. perſpicuitate id guod eff wy | 
7nod non eft detegit ;. fy. quod 1 1nfi-'} 
nta multiiudme compat ationnm;jquas } 
ommes. obſervat\tanguam: poſſubiles in«.} 


rex duas maguiiudines, demonftrat mms. 
1nobrlt \certitudme, © nemue ip. |; 


ſam Deumvidere earum unam aptam 


quam ſuppedtter ut communen mens: | 


[uram duarum har um mag tudinune. 


Ferumenimuuero licet hec demonſiratto 
pulers': fi, fatenium: tamenve/t;oum".| 


ſatis efje aruilem ;: 11 quibus won toes 1 
nem tautam debemns,. no aliud nobrs.. 
ter oſtenderunt, quam 90 iþft furrant 
uft, —_—_— revera aluld \non-noffent, 
aut guod hac rations yalger tt pariem 


que 


Iaborid, quo: defant7i.fuerant vas quo< 
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gue experiri (> ſunul guſlare tants 
majori cum gaudio delicias nout hujus 
| mundi, quanto majort cum labore eg 
- | perveniſ/emus. Quodcungue ſit, hec via 
" | adeo lonza plenague aifficultatum eſt,ut 
"| pauct, gu aut conſtantia ſatis ad fe- 
* | rendum cjus tadinm habeant, aut vi- 
- | r1um ad ſuperandas mole/tias itvenian- 
- ® Zur. Neſcro an auſim dicere me ſatis 
ff fuiſſe felicem in detegendo novo itinere. 
'S Nec tamen admodum magne id mihz 
” 8 laud: foret : interdum audacults nauta 
=" felictor eft in nova quadam deteftione, 
SE quam peritiſſunus navarchus, for- 
* | Zunague dem 1 tempeſtate reperire 
*.E/init, guod nemo perfettifſima, qua de 
Rre nautica haberz poteſt, cognitione de- 

izegere poturſſet. Sic etiam contingere 
*" $poruſ/et ut vaſia hec GCeometrie ma- 
ria percurrens, forte quadam offendif- 
em novum aliqued iter fp magnis hs- 
*krnainbus gui me praceſſerunt incopni- 
»\ zu, Nibilominus bonam hanc fortu- 
s.. $uam 111 attribuere non /tudeo ; itlud 
E amen mimmum jure difturus ſum, 
» [uiam guam ego meredtor, iturus ad 
t' | [ncommenſurabiles, breuiſſunam «ſje 
+ 14tque factimam, ita ut exigua atten- 

{ F10Re, 
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Prefatio. 
tioue, que quatuor aut quingue ſaltin: þ 
parvarum pagellarum leetiont aicandg 
eſt, exacte aliquis comprehenaere poſfit || , 
rem quam pauciſſumi, etiam ex 1s qui |} ,, 
ſe Geometrig penitus dedunt, intellt. 
gere gGHeunt, | 

Poſthec de arver/rs progreſſonum ge- 
neribus ago,ac peculiariter duabMs ma- 
21s celebribus, que ſunt Geometrica (Oy B x; 
Arithmetica, im/iſto ; eaſque mter ſe 
conferens Logarithmorum quoque tra-| 
ezationem ſuſcipio, eorumgue artifici-l 
um oftendo mediante linea aligua Geo-\ 
metrica, gue admodum utilis erit ad 
reſolutionem Problematum Aleebrai- 
corum de omnis generts d1menſionibus. ga; 
FZec eft illa linea quacum olim qua-\y;, 
drare potui Hyperbolen ; , & guod non(giqy 
ta pridem amicorum quidam mn Dia-Friq 
110 frve Aftts Eruditorum\ Anglia degnye 
71s, gue de hac materia a peritiffimis 
Geometris publict jurts fatta ſunt, 0hmn 
flenait, adeo me non occupavit, ut po- 
tus copitationem maihi myecerit, eoslit 
noluiſſe omnia gue de hac re —_ . 
fent, nobiſcum communicars. Pinion 
auten pr imam hanc partem praxiGeo- 
metrica ; gue deberet contimeri ultt- 

. 1/4 Þ 
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| #491760 demum Elementorum onnium [:- 
© bro. Preter operationes facilicres 
ff communtores que, trado hic principia 
! | menſurand! magniiudines op diſtantt- 
* fas hcorum macceſ/tbilimm, conficiend: 
'Þ Zabulas Topo - oy Chorographicas ; in- 
'- Eoenrend: /imus, tangentes oy ſecantes 
- © omnium angulorim ; ac tandem not:- 
$1149 0110111 £0191 9GuUL ad banc par- 
Ce Biem, gue Geometria Pradtica vocatur, 
+- WPertinent. 

i-*% Poſthec totidem ubris tradam Al. 
0-Wpebram, Seftiones Contcas, Spharicas, 
dy Staticam ; ſed ante omnia quingue 
u-waut ſex generales regulas ſtabiliam, e 
S. gabus deinceps, tanguam per corolla- 
a- * demonſtratio —— propoſte 
Ngfronum, gue pro palmarits in GCeome« 
a-Tria habentur, trahitur. Inae nature 
ventetur & menſura ſpatiorum A- 
mptoticorum, quorum cognitio res eft 
mnium maxime admirabilts, oy gue 
Wariſfime magnitudinem ac ſpiritu- 
Witatem anime noftre oftendit ; [iqui- 
em hc ſolo ſpiritus ſui Iumime ultra 
fmitum penetrans, adeo clare res, 
uas nufla ſenſuum experientia eam 
Focere, nullaque corporea facultas per- 
ms: SS - C7pere 


Prefatio. 
cipere ſaltem poteſt, detegit. Spatia | 


| 

bac ſunt extenſionts attu infinita&,com-J 

prehenſa inter duas lmeas, que pro-|; ' 
loneate, in infinitum, non ſe unquam\, ! 

offendunt ; unde ip/ts nomen Aſymp-4 4 

totorum eſt. Tnterim hic demonſtra.\y 

tur, hac ſpatia quoad longitudinem in-* ! 

finite,nihilominus circulo alicui aut al.y 
zeri figure determinate aqualia efje if 
ita ut Infinitum ipſum, quam im) # 

menſum © quam — etiam# P! 
zNlud eft, nihilo ſecius ad calculum at /t 
gue menſuram Geometrie reducatursi P! 
& anima noftra, major adhuc illo, id 
comprehendere queat. Ex omnibus nai - 
a 


turalibus, quas homo propria ratiocis 
natione acquirere poteſt, netitits ſine) la 
aubio hec [nfiniti comprehen/io maxi 4% 
me eſt admirabilis : neque quicquan 7 
ego aptins video quod de anime noſtrly JP 
exiſtentia nos convincat, atque doceaty 9 
ultra materialem facultatem gua nobil © 
res wag. —cnmog medio organorum, ej all; 
nobis aliguam plane ſpiritualerm ad "4 
cogitandum (y ratiocinandum, guanl Þ*! 
emmitum Philoſophorum maximus po im 
tentiam aliquam ab organis indepen ten 
gentem, ſeparatam 4 materia, & alif 
und! 
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* quam veniemus ; oy E ernnr rn in ſola 
| etmebimus,for- 


a | | 
and per materiales, non niſt corporeas atq, 


limitibus comprehenſas res nobis 0- 
ſtendere poteſt, cum 7ota infinit1 im- 
men/itas picture alicujus corporee 

b 2 ter- 
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terminrs coutinert nequeat. mag ina. * 


bis infinitum repreſentet. Sed aliunde |. 
dJemonſtratio quam de natura tf pro- 
prietatibus immenſe bujus atgue mfi-," 
nite extenſionts aſymprotsce mſtitui-t 
us, nos pariter omnes convincit, ha-® 
bert mtra nos facultatem, gue idonea 
fit hanc infinitam extenſionem nobis® 
repraſeutare. Quemadmodum enim ut |: 
regula atque circino figuram in charta © 
delineatam metiar, opus eft me eam- 
figuram pre oculis atgue ad mans ha-\ 
bere, quo inſlrumenta ad angulos ejus |; 
atque latera applicans, onmnes ejus di 
men/iones ſumere,gy ſic magnitudinem 
tins determinare peſſim ; ita etiam! 
ut rationis mea regula menſuras ſpatit © 
hujus aſymptotict ſumere queam, ne-| 
cel/e eſt, ut ejus ideam aliquam intime * 
animo meo preſentem habeam ; oy ut | 
idem animus, liceat ita loguti, huic 1 
dee atque interior figure ſe applicans, 
ejus dnmenſtones accipiat, magnitudi-" 
nem determinet,atque omnes ejus pro- | 
prietates demonſtret. Neceſſum _ 
eft ut agnoſcamus claras (oy aiſtinetas | 
mfinite alicujus extenſtns wdeas 
7e- 
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repreſentationes nos in nobis habere ; 
& per conſequens eam facultatem que 
ita nobis repraſeniat 1d quod corpus: 
nullum repreſentare poteſt, efſe poten- 
tiam quandam pure ſpiritualem ty 4 
materia diſtinftam : adeo ut Geome- 
tria unica quadam demonſtratione /t- 
mul aliquam maxims admirabilium 
nature proprictatum, eodemngue tem- 
pore unam e duabus maximi moments 
veritatibus Moralibus probet. 
Audebone ulterius etiam progreal, 
& dicere in hac pſa demonſtratione 
muieTum guogue argumentum exiſten- 
tie, Dei repriri ? Nout equidem di- 
vinam naturam aby{ſum eſe Inmmnts, 
guod paſſim ſe diffunalt, 4 in ceciſſt- 
morum etiam atgue ſlupidiſſumorum 
enimis ſeſe inſerit : ſed gec minus 1n0- 
v1, guonſgue progreſſa fit Libertino- 
rum mpietas, qui cum proprie ac 1t- 
terne refutationt reſiftere, aut ſibi 1þ- 
fts reſpondere nequeant, extrinſecus 
tamen aliorum demonſ/trationes elude. 
re, miricato negotio de aternitate ſe 
munientes, conantur ; (fy m iuto ſe 
oe ſub infinita hac cauſarum depens- 
enttum maltitudine, ac refugii locum 
b 4: Nun- 


P refat1o. E 
Punguam non invenire in aterna ſeri 
aryerſarum productionum, arbitran{ 
tur. Yerum Geometria, manifeſto quo 
dam aſymptotorum exemplo, muit7 
argumento demonſtrat, quod etiam ij 
hac pſa, quam pretendunt, cauſarumk 
fſubordinatarum gy dependentium unit 
as ab altera mm infinitum ſerie neceſ/a® 
rio veniendum fit ad primam aliquam, 7. 
nataram, gue cum omnibus his cauſts; FP 
particularibus cum concurrat ommnibuſ 
gue temporibus correſpondeat, quoque ; 
ipſa fit infinita &y eterna, &y que li ;, 
cet non ſola ullam harum cauſarum i) 
ne concurſu oy determinatione aliarum 
producat, nihilominus generalts, qual 
res omnes prodneit conſervatque, cauſa: 
exiſtat. * Ze 
Forte, pafp hec omnia, non nemo C0: 
gitabit me res hic in epitome ſolu 
iradere, hancque Geometriam 11s qui} & 
dem, guibus jam cognita eſſet her ſci} ,, 
entia, memorials libelli loco futuram, wy 
#0 vero inſtitutaram eos, qui eam ad} ,, 
diſcere cupiunt. Sed profiteor longe ab} ,, 
antentione mea. hoc abeſſe, qua nun-) ;: 
guan fuit epitomen conficere : ſemper), py; 
enim pre me tuli Geometriam confi) 
cere,l 
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cere, gue mciprentibus mſerviret, ty 
ex qua 11 etiam qui nunguam de Ma- 
s thematicis rebus quicguam audiviſſent , 
"9 breui admodum tempore, non ſolum 
* quod ſumme neceſ/arium eſt in Geome- 
's ria, ſed ſubtiltora quoque addiſcere 
on Pofſent. Non 1gnoro libros in hac mate- 
3% ria breviſſumos non eſſe clariſſumos ; at- 
as que 11 1agno numero eorum, gui nobis 
my lettionem atgue cognitionem Fuclidis 
”% faciliorem reddere voluere, plurimi fa- 
h ts ejus volumen minuerunt ; propterea 
'*# 7amen non omne tempus quo ad cum 
% mntellzgendum opus et, abbreviarunt. 
[i Tuter omnes Commentatores, maxi- 
| me prolixus eft, mea quidem opinioue\, 
'* Clavins, Pater Fournier verobrewſſimus; 
94 nihilominas per ſuaſum mihi eft,longiore 
* tempore opus eſſe ad mediocriter mtelli- 
9% gendum Fuchdem in Patre Fournier, 
my quam in Clavio: adeo verum eſt, im 
ry Geometria ſtudii, ac Iaborum tempus 
i} nou magnitudine aut parvitate volum1- 
mM nis metiendum efje. [tague im mſtitu- 
# Zo, quod erat, medium Scientiam hauc 
ab cum maxima qua. pofſet facilitate ad- 
"n"! diſcend; tradere, non tam in ſcriptis 
Pr) brevis efſe,quam ut in modo procedey- 
Jr bs #3 


Prefatio. 
di facile inteRtjgerer fludui ; ſtque hie | : 
Ithellns exiguus admodum apparet, non [ / 
tam illud brevitati demonſtrationum || « 
particularium adſcribendum erit, quam © ? 
methodi generalis facilitati. Notan- | 7 
dum enim eft inter ea, que difficilem © t 
ac te&dioſam Euchdis gy vulearium © / 
Autorum leftionem faciunt efje &y 11.5 Tt 
lud, quod dum in ſummo illo rigore, 11 
guo nihil quod demonſtrari poſſit, quam © P! 
facile alias etiam appareat, ſme demon- | 
ſtratione abire /inunt, ſxpe.accidit ut © 
guod clarum fuer ft animo id quale | #1 
zwaturaliter videbatur propoſnſſe ſatis & 4 
habmiſſemus, poſtea difficile ac intrica-\ a 
Zum evadet quando ad demonſtrationem | 74 
regularem 1d reducere volumus. Ims\ 74 
(> hoc obſervabis in Enucliae, ut demon mM: 
ftret propo/itionem alﬀguam magni mo-\, pr. 
mentt, longam adhibere propofitionum|! al: 
ſeriem, que proprie nulli ſunt uſui qua 7 
ad probandam principalem hanc propo-l) T1 
fittonem. NY; itague ſola explicatione uts mu 
weritas perſpiciatur efficere poſdumus,) 115 
abſue eo ut laboremus demonſtrare id pro 
de quo plent convifti ſumus, ty ſermo.} 4c 
. f = 

nes inſumamus, qui non videntur ali-) fc; 
ud facere, quam nos dedocere id quod; ſt, 
TENG 


; 


Prefatio. 
zenorare non poſſumus, labore hoc certe 
ſuperſedebingus. Pari modo, /t una vi- 
; | ce omnes ha principales atque magn: 
; moment propoſitiones, abſque adhibi. 
. ta longa illa demonſtrattonum ſerie, 
z © tantiſque apparatibus, demonſtrars poſ- 
2 © ſunt, habebimas procul dubio medium 
> res mutiles reſcindend! : atgue hsc eſt 
| Hud, quod ego me pluribus in locis 
3 prefiitifſe arbitror, dum in unica qua- 
;. dam propoſitione demonſtro, quod alias 
ts nonniſt tedioſa illa altarum propoſitio- 
ls © num ſerie probatum ft. Aliud, quo 
's. uſus ſum, medium abbrevianal, eſt res 
z-» ad generalia certa principia reaucere ; 
13 quod non in hoc ſolum libro fect, ubiper 
26 © quingue ſexve regulas untiverſales fer- 
4. me infinitum numerum palmariarum 
2. propoſitionum demonſtro, ſed in multis 
mm alts etiam locts, veluti quando de Se- 
7h Fonibus Contcis agens, quatuor i/la- 
zl rum proprietates per wiam proprieta- 
uth tum, que unice alicut ſeetiont peculia- 
45,8 145 eft, demonſtro. E.g. eas omnes [up 
id proprietatibus Ellipſeos conſiderans , 
29.) dico Circulum efſe ellip/in, cujus duo 
lj.) foct ſe tangunt ; Parabolam ejſe ellip- 
od, Sim, cujus duo fort ſunt in mfinitum a 
nad \ bh 


oO 


rentiam, gue &ft inter 1lluminare ans 


— 


Prefatio. 


fe invicem diſtantes ; &y Hyperbolen | 
elſe ellipſm cujus foct magis quam | 


' znfinitum diſtant : quod optime Proce- 


dit ac bene percipi poteſt, velut ito m 
foco explico. | 1 
* Nonneminem /ine dubio male habe-\ 
bit quod conſuetam methodum defint-} 
zones, principia oy propoſitiones collo.y 
candi deſeruerim ; ac forſan 1tle me} 
Geometrie, ſublatis i/lis,guw et ſemper! 
djenitatem accuratiſſunge ſcientie dey 
derunt, mjuriam facere credet. Ali 
guidam reprehenadet, quod adbuc ve+ 
iuflos quoſdam demonſ/trandi modos rey 
FINMET IN, Poſiquam modern, per expo. 
litam tllam hujus im quo vivumus tem 
porrs rationem, demonſtrationes mult} 
magis naturales dederunt, atgue differs 
mos a7gae eos covincere, oftenderunth 
Objicrietur mihi porro, quod in pluribus 
negligentior fuerim ; quod multas pros 
poſttiones abſque quod eas demonſiren 
preterierim ; quod ſpe loca, gue nom 
airette id quod im quaſtione eft proj 
bant, citem ; quod maifferenter Cony 
verla g& prope/itione rþſa utar. Ad 
hec omnia yverbo uno reſpondeo, _ 
C47 
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cum Geometriam cum omni qua fiert 
poſſet facilitate aocere inſtituiſ/em , 
hanc viam, quam inſtiti, maxime ido- 
neam mueniſ/e : quod non obſtabit, qus 
minus bonas hominum harum rerum 
peritorum de me opinones _—_ 

Interim animaduerto, me dum om- 
nimodam brevitatem hujus Opuſcult 
promitto, nimis longum im Prafatione 
e//e. FVeruntamen non me detimeo 11 
oftendendis magnts Geometrie utilita- 
tibus ; id folum dico, eam 1 unquam 
m Scentiis naturalibus aut Artinum 
fraxt commoal quicquam attulit, nunc 
certe oy his op ullis ſumme eſſe neceſſa- 
ram. Notum eft quouſque ſeculo noſtro 
artium perfetio prolata fit, fy quanta 
cum indagine res occu!tiſſimes in Phy- 
fica perpenaantur. Eo modo quo his 
temporibus Phyſica docetur, Geome- 
tria £que ac Mechanica, que nihil a- 
lind eſt quam Geometria ad motum 
localem applicata, neceſſaria eſt, &y qui 
maxima hodie fama clart ſunt, ab iis 
ant harum duarum cognitione inſtruet1 
won ſunt, intelligi nequeunt. Quod 
Mechanicam attinet, ezus Elemento- 
rum, in difſertatione de motu lecalt, 
quam 
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guam meam profiteri non et quod pus | 


acat, jam tradidi partem ; atque ſpero 
cum £0 gave hoc hibro de Geometria 
nunc publici juris facio, duo magna 


habert poſſe adminicula per que Phys | 


fica, prout nunc trad:tur, mtehiigatur, 
reftegue de ea judicetur. Fortaffss e- 
tiam obſervare licebit eos, quibus h0- 
nort eft Philoſophiam ſuam Geometrie 
atgue Mechanice fundamentis ſuper- 


ſftruxiſſe, non ſemper bene eſſe funaa- 
tos ; (5 illud ipſum guod doftring eo- 


LOR 


rum imcrementa deait, inſervire pote-= 


rit ad errores eorum asnoſcendos. Por 
ro Leftorem moneo, me nullo modo eo- 
rum, 7ue hoc opuſculs traduntur, au- 
&orem haberi velle ; undique que mi- 
hi placuerunt collegi - ac ft quis heic 
quicguam reperiat quod a ſe inventum 
putet, aut ab alio quopiam, audatter 
id arripiat, Autorive ſuo atiribuat, lu- 


bens ego conſentio, nec litem ei ullam + 


movebo. Quod ft quis forte fortuna 
quicquam hi offeuderit quod alibi non 
muentt, idgue mihi tribuere velit, pro 
meo tunc id aguoſcam, metu ne plane 


pro acſerto habeatur. 
MQNI 
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MONITA 


Ad eos qui Geometriam 
diſcere cupiunt. 


| pong tempore quo legitur propo- 
fatto, conſiderentur op appoſite 
figure. Laboris 1d primcipio eft, ſed 
auobus tribuſue iHle diebus ſuperatur. 
Non deſerendus et labor, ft occur- 


' Þ rant res, qua non mini ſtatin compre« 


E Cs 4% = 


henaantur ; Geometria non tam fa- 
cile quam hiſtoria quadam capitur. 

S: poſlguam propoſetionem al:quam 
cum attentione legens, eam non mtel- 
ligas, ulterius progredere ; intelliges 
eam fortaſſe im ſequentibus, aut ad 
mminnm tunc, cum omnbus per- 
leftis de novo plane legere merpres. 

Numeri qui inter Parentheſes re- 


'# periuntur, veluti e.g. (3. 24.) notant 


id guod coloco aicitur alibi probatum 
efje, nempe libro terttio articulp vige/- 
970 quarto : ita nt prior numerns {- 
brum, reliqui articulum ſtgnificent ; 
eoſgue articulos conſulere oportet, ut 
ſciatur probatio ejus quad legitur. M 

; 
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- 8: wocabula invenies qua non intel. x 
ligas, conſule tabulam que is fine ſub- | 
funtta eſt. | 

Maxime conducet mitis Magiſtrum, | 

2 has demonſtrationes _— ha- 
ere, ea enim ratione multo facilius | 
Guam /1 ipſe tant legeris bec adaiſces. © 

Si guts laborem non ſubterfugerit | 
7n Collegium Claremontauum veniend!, © 

Autorem horum Elementorum ea dic © 

Lune atgque Peneris explicantem of- | 

fenidet. | 

Sperabam primo quoque tempore | 

reliqua hujus Geometr1z 1n lucem 
edere ; verum eorum 1impreſſionem | 
al1quandiu diftere coactus ſum, quo 
{patium haberem alios Mathemati- 
cos tractatus multd mags neceſlari- 
os publicandi. Quamprimum Stati- 
cam, Opticam & Quadrantes, in qui 
bus jamjam diſtineor, abſolyo, con- 
tinuo ſtatim ordine Algebra, Seftio- 
nes Conicz & rel1qua quz promilz, 
ut plena quzdam & perfecta Geome- 
trla fiat, 1mprimentur. 
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Vocum in hac Geome- 
tria explicatarum. 


Primus numerus notat librum, & 
reliqut articulum. 


A. 


SEquilater um 2. 7 
SEquimultiplex | 6..15 
Alternando, invertendo &c.. 6.9.8 
Amblygonium vel obtuſanigulum 2.6 
Angult alterni, interns 1.30 
Ang ulus reftus, obtuſus, acutus 1-17 
Anguls externi trianguls 2.10 
Anguls oppoſiti, deinceps 1.17 
* Angulus reflilinens, curvilinens, mx- 
fus 1.6 
Angulns ſubtenſus vel oppoſitus 2.17 
rCus TL 
Area, capacitas vel magnitudo fign- 
re 9:25 
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Cercinus ſ. inſtrumentum proportio. 


Mm 9.14. 
Circulus I.1o 
Circumferentia ibid, 
Commenſurabilis 7:4 
Commenſurabilis potentia 7.33 þ 
Complementum in parallelogrammo 2.12. | 
Complementum anguls 9.30 |} 
Congrue figure 2.12 
Converſa propoſitio 1.23 


Convertendo , componenao CFC. 6. 11, 
I 2. &c. 


Corpus /. ſolidum T. 4. 
Crara, latera circa angulum reftum | 
trianguls G. G1 

Cubicus numerus 7.39 


D. 


Diagonalis,diameter, linea duita ex an- 
gulo in anguly in parallelogrammis. 3.7 


Diameter 1.12, & 3.7 
E. 

EX 2que, proportio G. I 3.14 

Geometrica progreſſio 8.8 
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INDEXS. 


Gradus progreſſions 8.10 
Gradus minuta, ſecunda 1.24, 
es © þ 
Harmonica progeſſio 8.32 
Homoloega latera 6.31 
Hypothenuſa, maximum latus trianguls 
retlanguls 6.6L 
L. 
Jicommenſurabils 735 
Invertends, alternando re. 6.8.90c«c. 
Tſoperimetre _—_— 
Iſoſceles, triangulum habens duo crura 
equalia » ig 


L. 


Latera ſrve radices numerorum "1.10 


Logarithmi 8.26 
M. 

Magnitudo 6.1 

AMtetirs 7 1 

Minuta, gradmn I ,24 


' Multiplicare lineam per aliam lineam, 


vel per ſuperficiem 6.17.18 


N. 


Numerns planus 7. 9g. ſolidns 7.37. 
Numers plant ſmiles 97.1 4. 
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INDEX. 


O. 


Obliqua, lines _ us 1.1% 
Oxygonium vel acutangulum 2.5 | 
Parallels 26 | 
Parallelogrammum 3-2 Þ 
Parallelogramma circa diametrum 3.1% | 
Pars 7.2. Partes 7-3% 
Perpendicularis 1.15 : 
Planum vel Juperficies plana I. 8 
Poſſe: linea poteſt bis aliam 7.32 f 
Potentia prima 43.32% ſecunds® 7.35 ® 
Problema, T heorema 0.1 | 
Progreſſio Arithmetica 8.2. Geometrica | 
8.86 Þ 
Harmonica 8.32 : 
Progreſſio quadratorum, cuborum &c. | 
| 8.34 -þ 
Proportis 6.6 Þ 
Quadrilaterum, figura quatuor laterum | 
JT 5 
QOuantitas I.2 | 
DQuadrati-quadratum , ſurſolidus &c. | 
th 8.10 | 


R. | 


Namerns quadratus 7.1%. enbieus 1.36 | 
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Radix vel latus numerorum 7.10 
| Radins vel ſemidiameter 1.13. vel ſinus 
= Cr 4-7 
” Ratio 6.2, 
5 ® Ratio compoſita 6.26 
> © Ratio duplicata 6. 29. 30, Triplicata 
if - 6.36 
2 ” Patio equalzs vel proportio 6.4.6 
- © Ratio major 6.5 
. © Reciproce 4.9 
J f Reftangulum fimpliciter pro parallelo- 
«= grammorettangulo 3-3 
© Rhombus 3.4. 
| Rhomboiaes 3-5 
| J 
| Þ Scalenum, triangulum tribus lateribus 
= rnequalibus 2.7. Conus vel Cylindrus 
; vel parallelopipedum. - Vp 


| Secans, tangens, ſinus 


4+9 
| Similia triangula 6.4.4.Reftangula6.30 


s# # Sinus, tangent, ſecans 4-9 
| Sinus complements 9.20 
» | Solids 6. 54+ Figure 6. 48. 47 
* | Solidum corpus 1.4. Angulus ſoliduss.4. 
>? | Superficies plana vel mlanum 5 4s 
« | By 


INDEX. | 
Surſolidus,quadratus,cubus &e, 8.12 | 


p bl 


Tangens, ſinus, ſecans 

{ ermint progreſſions 

T heoremata, Problemata 

Trapezium quadrilaterum irregulas | 
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SP. 32. & 23- quot. ]. 24. tri- 
7 angula. p. 62. | alt ar bal, 6x. 

13 S 66. & 1n 68 Fig. Bpro 
6 12. Accelerationem. p.84. 
l. - b a. P. 96.1. 23. dele eff. p. 98. 
0 1. dele et. p. 125. l. 23. przceden- 
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Dd. p.147- 415. C. p. I50. / 15. eb. 
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LIBER PRIMUS. 
De liners angults. 


Er nomen guantitatzis intel. 
l1g1mus rem, quz compara- 
ta ad aliam ejuſdem naturz, 
major vel minor, zqualis vel inzqua- 
lis appellarr potelt :-ut ſunt extenſ10, 

{ numerus, pondus, tempus, motus ; 

hec omn1a,in quantum ita compararl 

poſſunt ſecundum plus velminus,ſfunt 
objetum Geometr1z. 

2. Nihilominus ſubſiſtimus tantum 
in confideratione extenſionis, utpote 
quz exemplum & menſura omnium 
aliarum quantitatum efle potelt. 

3. Quantitas,que extenſ{ionem tan- 
tim habet an longitudinem fine ulla 
profunditate, appellatur linea ; 11la 
quz extenſa elt 1n gan 

A- 
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latitudinem, dicirur fuperficies : 
11la quz longitudinem.& «lp ih 
& profunditatem habet , appellatur x 
corpus five ſolidum. 

4 Punffum eſt initium quantitatis 
quod concipitur ac fi nullam habere? 
extenſionem, & und1quaque-1ndtv1fi ic 
bile efſet: ſic extreria, vel mediunff** 
linez, funt punt. fe 

5. Linez ſunt vel re&z vel curve © 
{imiliter ſuperficies ſunt vel plane 
quz p/ana dicuntur fimpliciter : ve 
curve, quz ſunt vel convexe, ut exteſ 
rior ſuperficies glob1, vel concave, u 4 - 
interior alicujus fornicis. 

6. Quando duz linez fe muty "ns 
tangunr 1n uno, pnncto, & poltea a. s 
tera ab altera recedit, oritur Inter 1 
las angulas, qui Rei71/mens dicitul 
6 duz linez ſunt retx,a: Curuiline 
fi ſunt curve, þ: Mrxtes, fi una ff 
curya, altera re&ta, c. "S 
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7. Angulus tanto minor «ſe a 'd* 4 
=, quanto magis linez; qu#*#Nn Ipoſ 
conſtituunt, ad ſe inyicem inelinatf® P! 

ſunſ*Uc 
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ſunt. Sumantur duz linez a6 & ac, 
quz ſe mutuo tangant in a; ficoncipi- 
as, duas 1llas lineas mover1 inſtar 
compatiz,ita ut1na,tan- WA 
uvam clavo compatit, FP 
lemper conJunctz ma- ,, 
cant, licet extremitas | 
recedat ab extremitate +; tunc ob- 
ſervabis, quo magts extremitates a ſe 
mutuo recedent, eo majorem quoque 
Fevadere angulum inter 11las conſtitu- 
um; & contra, quo magis extrema 
die mutuo accedunt, eo mags linez 
de invicem inclinatz erunt,& hinc 
ngulus minor erit. 
8. Hinc bene notandum, magnitu. | 
Lnem angulorum non zſtimari lon- 
Ficudine linearum, 111os conſtituenti- 
m,fed linearum inclinatione. Ex.gr. 
ngulus 6 eſt major | 
ngulo a, licet linez n , 
0g.b {int breviores: *, / N00 
oniam non ſunt V 
a inclinatz ad ſe invicem, ut linez 
36$8- 4: Clarius, imaginare ang. 6 elle 
1 pofitum ang. 4, ceu monſtrant 1i- 
F< punctatz, ang, breprzſentantes. 
n{Rc videbis angulum & commode 
' A 2 Intra 
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intra ſe continere ang. 4, lineaſqugſlc 
ang. a magis ad ſe 1nvicem inclinatagſo! 
efle, quam lineas ang. 6, & fic tandenſtd 
ang. a multo minorem eſle. n 
9. Angulus communiter tribus liffer 
teris defignatur, quarum media nota 
pun&um contaCtus linearum, ut 11 
tig. ſeq. 4 ac notat angulum per du; 
lineasd a&c a conſtitutum, ita-ut a (itt 
pun&um commune, quo ſe linez m 
tuo tangunt. | 
10. $1 concipiamus lineam ad! 
extremo a afixam medio linez 4 Fit 
eamque przterea {inamus mover1 cith 
ca punctum 4 , tunc quando 41la redÞme 
erit ad eundem locum, ex-quo moveFer 
cceperat, deſcripſit lineam curvanJs 
4 uz appellatur copos 
culus, vel potius ci|gui 
h - cumferentia circulſutr 
a * nam proprie loqueſun 
do, circulus eſt omifher 
1]}ud ſpatium, quo; 
circumferentiz 1ncluditur. uz 
x1. Pars'circumferentiz appellatihya 
Arcas, ut C4. Þþ x6 
12. Linea bc per circumferentiahen 
terminata, appellatur > quBR: 7 
ly' 


r 
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div1dit circulum 1n duas partes zqua- 
quegles, quod probare opus non eſt. Imo 
atagomnis linea refta dufta {ar Centrum, 
lenf{td eſt, punCtum a, dividet circulum 
1n duas partes #quales, & ipſa etiam 
$ lierit diameter. | 
otal} 13. Linea ad vel ac vel quzvis 
t ilalia duta e centro ad circumfeien- 
luatiam, appellatur Radias, vel ſemr- 
a ({rarmeter. 
mu} 14. Omnes radii five ſemidiame- 
r1 unius circult ſunt zquales. 
dift 15- Quando extremitas B zqua- 
liter diſtat 2 duobus extremis diame- 
nc&a, id eſt, quando ZF eſt in 
-edÞnedio ſemicircumfe- B 
veentiz ; tunc linea 
ranf& a facit duos angu- | 
os Bac & Badjg\ jj 4 
; cigui red; vocantur,6: | 
cuſÞtrinque f1b1 #quales "6 
veFunt. Et fi linea' B a produtta fueric 
Mmifrerſus e faciet quatuor angulos re- 
1uMtos,& novam conſttuet diametrum, 
quz cum priori circulum drvidet in 
atWuatuor partes zquales. 

. | 16. Tunc eti1am linez dicuntur per- 
aÞbendiculares una ad aliam,Z a ad dc, 
UK da ad B ec. 17. Ve- 
iy). 


6.  ErrMent.. 

17. Verum {1 þ proximior elt vn; 
extremo diametr1i, quamalteri ; tunc 

hzc linea dicitur ob. 
b gua, & facit utrinque 
duos angulos 1nzqua- 
les, quorum mimor ap- 
pellatur acutus, b ac; 
major vero, obtuſus , 
bad. Etiilinea þ a tugrit producta 
uſque ad e, erit 11la nova diameter 6: 
Ie duos novos angulos conſtituet : 
ita ut 12 univerſum adf{int quatuor 
anguli, quorum duo, qui ſe tantum 

-——>d& 1n puncto tangunt ut bac 
(d "L\&ead, velbad & car 
WO appellantur oppo/irz ad wer- 
5 ticem ; 111 vero, qui ha- 
bent latus commune dicuntur argu 
hi deinceps, ut dab&bac, vel bac 
4+ + | 

18. Anguli qui arcus zquales ha- 
bent, etiam ſunt zquales. Ut f1 pro- 
betur arcum Cc.b elſe xqualem arcu! 
e d, etlam probatum erit angulum 
cab elle zqualem e a &. 

19. Duo anguli deinceps, fimul 
ſumpt, ſemper zquales ſunt duobus 
reds. Nam linea dc eſt diameter,& 
cum 
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.cum illa circulum 1n duas partes e- 
uales: ſecet, erunt duo arcus c þ & 
bd ſiow] ſumpti, zquales ſemicar- 
cumferentiz' Sic etiam duo angul: 
cab & bad ſimul ſumpni, zquales e- 
runt duobus refs, quomiam ſemi- 
circulum adimplent ,  #que ac duo 
regts, |" 

20. Hac ratione hee propolitio eſt 
generals; cum linea -- , #1 
recta ſuper_aham line- 
am retam confiitit, du- 
os angulos deinceps vel e 
reftos, veb duobus re- < 
&is 2quales - efficier,, Nam 1 linez 
ſunt -pexpendiculares, ut & a ſuper 
das, anguliutrinque ſunt ret (15.) 
$1 vero linea eſt, obliqua, ut 6 a ſu- 
per eadem a ac, tunc angult quidem 
lunt 1nxquales ; fed quantum obtu- 
tus +4 d ſuperat retum Za 4, tan- 
tm etiam acutus. 4ac ſnperatur ab 
alto recto # a c.. Et fic parvitas u- 
nivs compenſatur magnitudine al- 
terius, 

21, S1duo anguli, latus commune 
habentes, zquales ſunt duobus re- 
cas; 'reliqua. latera efficient lineam 


A 4 re- 
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retam. Sint angulidab&F#ac,la-fjj © 
tus commune 6 a habentes, - zquales || 
duobus re&tis, dico lineam # d'cumÞ 
}inea 8 c conftituere reftam lineam ; 
{fig. art. 17.) quod manifeſtum eſt per || | 
tam ditta. Nam {1 e centro « ducatur } | 
circulus 4 bc, dio arcus db, bc'e-Þ 
runt #quales ſemicircumferentiz ;} ; 
quoniam ſupponitur hos duos angu- Þ, 
los zquales cle duobus re&is. Et fic} 
linez da, ac conl(tituent diamerrum, Þ ; 
& per con{equens erunt poſite in di-f | 
refrum. ermapee 20" 
22, $1 ex dato punqo 4 eriganturſi | 
diverſz linez46b,ac,af,ft : 
a 4, &c. illz efficient di-N | 
verlos angulos ; & om-} 
c nes hi anguli | ſfimulſ} : 
ſumt1, vel41 qurali cir- ] 
ca 1dem punctum con- 
ſtituerentur, erunt #quales quatuor 
reCtis : Nam perſpicuum eſt, omnes 
hos angulos complere circulum, cu- 
jus circumferentiam quoque div1- 
dunt in totidem arcus bf, fe, ed, 
d c,c b. Et fic omnes. hi arcus {imul 
ſunt ſunt zquales quatuor quadran- 
tibus circuli, 1deſt, omnes hi anguli 
ſunt 


" fe at a wn. wn fas Bi a 
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ſunt zquales quatuor re&is; nam e- 
tiam quatuor anguli recti adimplent 
circulum. 
23. Anguli* oppo/iti ad verticem 

ſunt interſe zquales. | 

, , — 
Sint duz linez rectx 53 
dac & bac, dico 


\ 
bn. = \c 

angulum bac efle x. Ya 
qualem angulo & ad: gh 
nam arcus Cc &, cum 
arcu bd conſtituit ſemicircumferen- 
tiam, (12.) & eadem ratione arcus 

cum arcu de etiam facit ſem1- 
circumferentiam. Hinc arcus 6c eſt 
xqualis arcui de, quia arcus b d(em- 
per facit eandem quantitatem, five 
conJungatur cum arcu bc, {ive cum 
arcu 4e, Obeandem rationem angu- 
lus da belt zqualis angulo c ae. 

24. Tota circumferentia circulli 
dividitur 1n 360. partes zquales, quz 
gradus appellantur, & quilibet gra- 
dus 1n 60. partes zquales, quz funt 
minuta, & quodhibet minutum in 60. 
ſecunaa & fp in inftnitum. Ft quan- 
do magnttudo angnlorun- determi- 
nanda eſt, numeranrur gradus, quus 
111: comprehendunt. Ex. gr. quando 
A s Iu” 
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nominamus angulum 9o. grad. tunc 
intell;gimus angulum rectum, quia 
angulus re&us comprehendit quar- 
tam partem circumfesentiz,quz con- 
tinet 90. gradus, quia tota circumfe- 
rentia continet 360, quorum quarta 
pars elt go. Similiter angulus 60. 
grad, eſt angulus qui facit duas ter- 
tas rei. 

25. Gradus 1n {cribendo notantur 


etfra, quz numerts vel 1mponitur, | 


vel a latere adjungitur. Minuta no- 
rantur virgula una 1. Secunda per 
duas virgulas! : Tertia per tres  : 
Quarta per quatuor 1; G&c. ut 
O 1 11 

25. 32.43. 1delt, 25. gradus, 3%. mi- 
nuta, 43. ſecunda. 

26. Duz linez dicuntur Para/cle, 
quando 1llz undique zqualiter a fe 
—£-—-£.£-1nvicem diſtant. Duz 

t jj linexab& ed ſunt 
.e , D d& parallelz, {1 zquah- 
ter diſtant inac &indbd,velinB D 
& in quovis alto loco. 

27. Hzxe diltantia menſuratur per 


perpendicula, Ut {quis conciplat'ex | 


pundo @ lineam @ e perpendiculari- 
ter 
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ter.cadere {ſuper ed: & eodem modo 
b «4 cadere perpendiculariter ſuper 
d e; ſtatim cognoſcet, quod poſitis 
il11s duobus EE «ec, bd 
xqualibus, etiam duz linez 4 5 & ed 
zqualiter ab 1nvicem diſtent 1n his 
locis ; quod natura notum elſt ſine ul- 
terior1 probatione, 

28. Duz linez parallelz in infini- 
tum produCtz,nunquam concurrunt ; 
nam cum {emper zqualitcr diltent, 
ubiv1s licebitperpendiculares ducere 
zquales. a.e aut + a: & per conle- 
quens nunquam ſe continguant. 

29. $1 linea ſecat duas alias lineas 
parallelas, erit zqualiter inclinata ad 
utramque : & 11 linea fecans duas a- 
las, zqualiter ad u- /8 
tramq;inchinataelt, c_____a/ © e 
he duz erunt paral- 
lele. Sint duz linez 7 Jer” - 
parallelz c ac, db f © 
ſetz per lineamg 4 þ þ- dico hanc ]1- 
neam gab h efle inclinatam ad c a e,ea- 
dem ratione ac ad d bf: 1d eſt,angulum 

gate efle zqualem angulo g b f. Hoc 
Aatura notum efle yidetur, {1 modg 


exigua attentione perpendatur. Nam 
{1 
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{i angulusg 4 e, ex. gr. major effet, & 
linea.ae magis remota ab 4g, tunc 
punctum e linez ae inchnaret ver- 
tus f, quia bf tantum non recederet 
quantum 4e- & fic duz linezx ae & 
b f non eflent parallelz. Ulterins, fi 
concipimus has duas lineas tanquam 
latera regulz, poter1mus totam regu- 
lam confiderare tanquam lineam 1n- 
diviitbilem. Sic anguli 4b 4 & c agh 
erunt ut anguli dernceps zquales duo- 
bus reCtis (20.) & ang, þbd & gac 
erunt & duo anguli oppo/iti ad vertt- 
cem inter ſe zquales. (23.) 
30. Quando linea fecat duas paral- 
alb lehas , efhicit oo angu- 
£74 10s, quorum quatuor a,s: 
f b, x, ſunt externz,reliqui 
_ ls ſunt 1mternr. Anguli c & 
| &f$\.. f vel & & e appellantur 
alternt --angultb & f vel a & e ſunt 
alternative oppoſiti : anguli d & f, vel 
c& e ſunt interns ad caſdem partes 
lateris. 
31. Anguli alterni & alternative 
-Oppolitt ſunt :nter ſe zquales, b, F;c, 


4 ,q,& a,e;d, g. (29) 


32 | 
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32. Quando linea hac ratione-1n- 
ctdit in duas parallelas, efficit angu- 
los internos ad eaſdem 0d 
partes zquales duobus FI; 
reftis; Angulus 4 cum 7; 
ang. f eſt zqualis duobus 77 —_ 
refs; quia f eſt zqualis /e 
ang. c. (31.) Sedc cum d fact duos 
angulos reos: '(20.) E. f cum d 
factet duos angulos re&os, Q. E. D. 

33. Propoſitio quzdam appellatur 
comperſa alterius, quando fafta con- 


clufione ex aliquo quod ſuppoſitum 


erat, poſtea 1n - propoſitione altera 
converſa id ſupponitur quod conchu- 
ſum erat, ut exinde colligamus quod 
ab 1nitzo ſupponebatur. Ex. gr. hie 
dictmus, ft linez ſunt rarallets, an- 
gul! 4 & f ſimu] ſumt1 zquales erunt 
nobus rectis, ubi ſupponimus lineas 
efle parallelas, & exinde concludt- 
mus : E. anguli &c. Converſa fic fie- 
ret. Si anguli internt ad eaſdem par- 
tes lateris ſunt #quales duobus re- 
ais, linez erunt parallelz ; ubi ex 
fappoſito, hos angulos efle zquales 
duobus reQis , concludimus lineas 
elle pacallelas. 
34. Con- 
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- .. 34+» Converſz h.1. ſunt yere, nim. 
{i linea duas alias lineas ſecans an- 
gulos alternos &e. #quales facit, hx 
duz linez ſunt parallelz. 
as þ&/ 3g. Siduz linez ſunt 
pos —pazallele un1 tertiz, 
1nter ſe.erunt paralle- | x 
Iz. Sit hnea x4 paTral- 
lela linez c @, & e f ſit etiam paralle- 
la cd, dico 4a 6 efle parallelam & f- 
nam fi ducatur linea bd f omnes tres 
ſecans, angulus þ erit zqualis ang. 4 
(31.) & eodem modo. angulus f, erit* 
uvalis angulo 4: (31.) E. angulusb | | 
zqualis ang..f, quia axtoma eſt, fi |} 
duo ſunt e#qualia eidem tertio, inter | 
fe ſunt 2qualia. Quoniam igitur an- 
ulas þ eſt aqualis ang. f, ſequitur 
ineam @6 elle parallelam linez ef. 


(34) 


i  — — 


wt wed Ho + 


 lacur carvilinea;, & (i partim retz 


'nata arcu & una vel pluribus lineis 
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LIBER SECUNDUS. 
| De Trianguli. 


i Þ29s eſt ſpatium undique cir- 

ns Si linez 1Jlam 
terminantes ſunt retz, appellatur 
figurare&#1/inea : {1 curve ſunt, appel- 


partim curve, Vocatur xt. 

2. Figurz ſunt vel plane, quz ſunt 
in luperficie plana,vel ſo/z4#e,quz ſunt 
corpus cum tribus dinzenGorduaEBic 
aglmus tantum de figuris plams. 

3. Omnes linez, quz figuram cir- 
cumſcribunt, ſimul ſumtz, conſtitu- 
untcrroumperentiam,vel Perimetrum, 
vel circurtum figure. 

4.Ex omnibus figuris planis-curvi- 
linets vel mixtis, circulus tantum 
confideratur, vel pars circuli termi- 


refs. | 

5. Inter figuras reQilineas f{impli- 
ciflima eft 77:avgu/am,quod termina- 
tur tribus line1s, tres angulos con» 
{tituentibus, 6.Tri- 
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6. Triangulum, habens angulum 
rectum, appella- 

[DJ b tur 7; an. re. 
etangulum, a : ha- 


bens angulum ob- 


/ tuſum, appellatur 
| | obtaſangulam vel 
/ © \ Amblygonium; 6: 


habens tres angu- 
los acutos, dicitur acutangulum vel 
Oxygenums ce. 

7. Quando triangulum omnaa late- 
ra habet inzqualia, appellatur Scale- 
rum a, b: $1 duo latera ſunt zqualia, 
eſt 7/oſceles, e: 11 omnaa latera 7 X- 
qualia, elt £quilarerum, e. 

8. $1 duo ſaltem latera triangull ſu- 
muntur, appellari poſſunt crura, & 
tertium-tunc appellabitur bafzs. Om- 
__nelatus poteſt ons pro baſe. 

9. In omni triangulo tres anguli (i- 
mul ſumti ſunt zquales duobus reCtis. 
þ _____-__ c Sit triangulum avc, 
- dicoangulum a, una 
cum anguloc,& ang. 
a bc reſpondere duo- 
bus res : nam {1 concipiamus line- 
am 6 d efle paralleJlam linez ac, hz 
duz 
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duz linez parallelz ſecantur per ter- 
tiam þ c, & per conſequens angult 


alterni erunt zquales,: 1d eſt, angu- 
Jus c eſt zqualis ang. c64 (1.31.) 


Ulterius, linea $ a incidens 1n hneas 

arallelas bd & ac, facit angulos 
mternos ad eaſdem partes lateris x- 
quales duobus re&is (1. 32.) idelt, 
angulus 43d, una 6, < 


cum __—_— a elt z- 
qualis duobus res. Lig 12 
Sed angulus a4 d eſt 


probes nat ex duobus angulis, quo- 
rumalter elit 44 c (unus ex numero 
trrum angulorum ipſius -trianguli,) 
alter 4b c, quem zqualem efle dix1- 
mus ang. c. E. m. tres anguli, nim. 
abc, una cum c & 4 Juokiis reftis 
#quales erunt;. Q. E. D. 

Io. ProduQta baſt cujuſcunque tri- 
angul1, angulus externus eſt zqualis 
duobus interns oppoſitis. Sit trian- 
gulum abc, & g, ts 
producatur la- 


. tus ca ade,ha- 


bebis angulum”'#” Cc e 
bae, qui appellatur.angulus exrer” 


ua5 triangult. Jam dico angulum 
hunc 
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hunc. externum 4 ae elſe zqualen 


duobus angulis + & c, quiſunt zzer- 
1 oppoſutt; nam hi duo anguli þ & c 
cum tertio. bg c {imul;fomti-faciunt 
duos retos; (per preced: ). &.ſimili- 
ter hic tertius angulus bac cum an- 


gulo 6.4. facit etiam duos -redtos-: 


(1.20. ) E, anguli 6 & c ſimul ſam- 
11 tantum faciunt, quantum angulus 
bare; QE.D. --: >; _ 


I I 'S1 trianguluw ABC habeat 


duo latera AB & AC equalia dio- 
bus lateribus. a6.& a c alterius tr1- 


a: anguli; & 

{- {rpravtere+ 

-- yy a angulius 

A: a7 TC Alnequz- 


lis angulo a: dico tertium.latus-BG 
etiam efle zquale 6c, & angulum B 
angulo þ, & C angulo c, & totum 
triangulunrABC toti triangulo@#c. 
Nam fi-concipiamus'triangulum &@ #c 
eſſe ſuperimpoſitumtriangulo A BC, 
ita ut latus ab exaQte reſpondeatA B, 
quod 111 zquale eſt, tunc etiam la- 
tus ac cadet ſuper AC, quia ſuppo- 


nitur angulum: a:efſe. zqualem angu- 


lo A; & fic pun&um c cader ſuper C, 


quia 


Tm © Q.OQ 


Ww Av 9 Q<©9 


wy AY md nn a. OO. 
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nia ac eſt zquale AC: E. m. 6c ca- * 
det ſuper B ©, & per-conſequens 1pſ1 
crit zquale ; ftmiliter anguJus c erit 
xqualis angulo C, & angulns & an- 
gulo B, & totum triangulum-tot tri- 
angulo, quoniam omnia ita {ibi con- 
gruunt,. ut triangulum ſuperimpoſi- 
tum,. neque excedat alterum, neque 
abeo'excedatur, + 

. 12. Figurz,quz fibi exaRe reſpon- 
dent, {1 una ſuperpoſita fuerit alter;, 
dicuntur figurz congrue, gue mutno 
fibi congruunt - & hoceſt axioma ge- 
nerale, gux mutuo ſtbi congruunt , &- 
gualia ſunt. | 


* 13. Etiam converſa precedentis 


propoſitions vera eſt ; nimirum, fi 
triangulum haber tria latera zqua- 


. la tribusJateribus alterius trzangull, 


omnes angult unius etiam zquales 
erunt an- 


| B 6 
gults alte- f 
rius, & a- wg | 
rea ſeu ſpa-, "ll X 


tium - uni- 

us trianguli erit quoque zquale arez 
alterius: Urft AB elt zquale, a6,” & 
AC, ac, & BC, 4c: dico angulum 
A 
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A efle zqualem angulo a, & B angulo 


b, & C angulo c, totumque triangu- 
lum A BC toti triangulo abc; quod 
non 1ndiget probatione. 
£4. $1 angulus A eſt zqualis ang. 
a, & angulus B ang. b, & latus A B 
lateri a6.; erit ettam latus AC #- 
quale later: ac, & BC lat. bc, & to- 
tum triangulum ABC toti triangulo 
«bc ; quod facile probari potelt per 
precedentes. 
15. In omni triangulo Hoſcele duo 
anguli, quos crura #qualia ad baſin 
Ituunt, ſuntinter ſe zquales. Sit 
triangulum abc, cujus crus ab fit #- 
quale ac, dico angulum 6 * 
efle zqualem angulo c:nam 
{11 conciptamus . baſin þ c 
p ele diviiam zqualiter in d, 
© linea ad efficiet duo trian- 
oulaadc&adb, & tria latera unius 


4 trianguli erunt zqualia tribus 
o/j\ Iateribus altexius; namac eſt 
ſuppo 


equalea & per hypotheſin vel 
u "1. Mao fog propolitionis; & 
dc eſt zquale 4b, quia hic ſuppont- 
mus baſin »c efſe zqualiter diviſam 
in d. Tertium latus a 4 eſt commune 


utri- 
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utrique triangulo : fic tria latera u- 
nius ſunt zqualia tribus lateribus al- 
terius, & per conlſequens totum tr1- 
angulum adc eſt zquale toti triangu- 
loadb, & angulus c ang. 4; (2. 13.) 
Q. E. D. 

16. In omni triangulo Iſoſcele, fi 
-Jinea cadens ex angulo verticis divi- 
dat bafin bifariam, 1d eſt, in-duas par- 
tes quales,tunc ad eandem baſin per- 
pendicuJaris eſt, ac angulum quoque 
yerticls bifariam ſecat : nam angulus 
a dc elt zqualis ang. a 4b per-prece- 
dentem : 6& per conſequens uterque 
rectus eſt, & linea ad perpendicula- 
ris ad bc (1.15. ) Similiter angulus 
daceit zqualis angulo d a6, per pre- 
cedentem, 

17. Omnis trianguli majus Jatus 
majorem angulum ſubtend'7 ; 1d elit, 
major1 angulo oppo- a 
ſitum eſt. Sit latus 
be majus latere ac, 
dico angulum a ſub- —_ 
tenſum A latere'+ c efle __aren 
angulo +4, qui fubtenditur a latere 
ac. nam cum bc fit majus ca, con- 
cipe c defle zquale c a, ita nt ac fit 

trl- 


4} 
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triangulum Toſceles : Ergo-(2-15.) 


| agu us cad erit Zqualis angulo 
Cd a. 


Sed angulus c ab eſt major an- 


gulo.& ed, iorum enim eft majus ſua 
parte. Ergo: angulus cab ell m_ 
angulo c da. Ulterius, cum angulus 
c da lit externus reſpeCtu "minor1s 
trianguli dab, major erit ſolo in- 
\ terno 6: {2. 10.) Ergo multo ma- 

is, angulus c ab erit major angu- 
Þo b. Q. E. D. 

18. Omne triangulum neceſlario 
habere debet duos angulos acutos : 
nam {i tantum ugum haberer, reliqui 
duo eflent- vel obtufi, vel re&i, vel 
unus obtuſus & alter requs. Sed nul- 


lum horum efle poteſt, cum(2. 9.)om-- , 


nes __ {imul ſumti duos tantum 
ITectos taciant. 


,T9. Omaium: linearum, que duct . 
poſſunt a puncto dato ad lineam da- 
tam, breviſhma eſt perpeadicularis, 


3, &G llz ſunt Jongio- 


| res, quz mag1s rece- 
| ; Dunt a perpendicula- 
de A_ 11. Sit data linea a 4, 


& puntum datum 64 ; fit preterea 
b a perpendicularis ad 4 a, a qua be 


Na- 


is tw oo tho © OH. Ll co rr co Rt} fa 
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'magis remota.quam # ©; dico bg efle 
breviſhniam annum linearum poſh- 
bilzum, ex.\ gr, 4c: & preterea, be 
ele longiorem 5c ; Nam. 1n triangu- 
loabcangulus eſt reus,& per con- 
ſequens maximus omnium, quia reli- 
ut duo neceſlarzo elle debent acuti: 
> 18.) Ergo latus 4c. eſt majus la- 
tere $18; (2.317, ) tanquam ſubtenſum 
majort angulo.. Similiter in trian- 
gulo bce angulus 4ce eſt obtuſus, 
quia angulus 4cg.elt acutus, .& per 
conſequens latus 4 e erit majus latere 
bc ( 2. 17. ): tanquanſubtendens ma- 
Jorem angulutm. | 

20. In omn1 triangulo .duo latera 
{mul ſurta majora ſunt tertio. Sit 
triangulum 4 4c, dicg la- ;\ = 

ts:ab, \nna cum ks ofle;,;' <4. 
majus fol: 6.4.;: Nam, ſas, © 
LIC & 'CONCIPIALUT;4 42qUA- 
le 4c; erit trtangulum:adc Lfoleeles, 
V& per: cava KP angulus .@c 4 erit 
zquabis angulo'd : (2. 15.) Ergo angu- 
tuzdqob, quratagoreftang. sc 6 etiam 
major erit ang. 4 Jam {i £@nciperes 
bdc tanquam unum triangulum,latus 
&Jetit majus latere c 6, ( 2.17.) tan- 
| quam 
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uam ſubtenſum angulo majori, Sed 
delt zquale duobus lateribus 6 a,ac, | 

quia a 4 eſt zquale ac - Ergoduo la. 

tera $a, ac funt majora 6c; Q.E.D. 

21. Etſi hec propoſitio demonſtra- 
ta ſit,nihilominus pro principio natu- 
ra 'noto admitti poteſt. Nam {inea c5, 
cum fit reRa, facit viam brevithimam | | 

«a ' Fpunfocadpunctum 


b, dum interim reli- | « 
quecab, vel etiam 
$£—> cdb velc eb circul- 


I 
cum faczunt, & per conſequens Jongi- || p 
orem viam abſolyunt. Similiter zllud | a 
cum Archimede pro principlo ponere | P 
q 


poſſumus, illarum lincarum, quz tales 
clrcuitus faciunt, iſtas eſſe longiores, 
quz ſuo ambitu-a)ias circumſcribunt | c: 
vel -includunt, & ficc 4 5 efle longi- | & 
orem c eb,&cab longioremecdbgiquod | g: 
'tamen intethgendum-nomeſt de 11lo | p; 
cafir, ubi lines efficiuar figuram den- | = 
tatam, ut in; hac figura, ubi linez 
C {/ b ſongiores elle poſſunt c a+, non. | 1u 
obltante quod*circumfcribantur.car- | g1 
euituresd,: 0th! 2 itn 5175 20th, 
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| LIBER TERTIUS. 

4- 

: De Quadrilateris, & Polygonss. 
p , 

m | 1.7 Igurz terminatz quatuor lincis 

m reftis quatuor angulos effici- 

1- | entibus, appellantur guadrilatera. 

m 2. Quando linez oppolitz ſunt pa. 


1- | rallelz, quadrilaterum ap» [a7 
@ 


i- | pellatur paraelogramma , 
d | a; 11 non, appellatur fimpliciter 77a- 
re | pearnm, 6. 
'S 3. $1 parallelogrammum omnes 
s, | quatuor angulos reCtos habuerit, dt- 
at | citur paralie/ogrammu Re- 
i- | Fangulumc, vel brevitatis [&[ « |] 
xd | gratia, RedFanzulum : & 11 
lo | preter hzc etam omnia latera ſunt 
n- | £qualia, dicitur guadratum, d. 
-Z 4- $1 omnaa latera Zqualia quidem 
2n-4 ſunt, anguli vero non,tunc parallelo- 
r- | grammum dicitur Phombas. 

'$. Siparallelogrammum neque an- 
- | gulos neque latera #qualia habetr, di- 
Ry} citur Rhomboraes, 4. 
B 6. In 


26 ELEMENT. 


6. In omni parallelogrammo an- 
gult oppoliti{unt zquales. Sit paral.- 
! lelogrammum 9 & c 4 dico 


c 
a 
angulum 0 efle zqualemfſc 
angulo c : nam angulus off q 
eſt zqualis angulo exteri-Y ( 
ori b (1.31.) & 6 eſt zqualis c: (1.31, 
ergo etiam o eſt xqualis c. Ec; 
7. Linea ductaex angulo ad angu-ſftr 
lum oppoſitum,dicitur Dagonalrs velſty 
Diameter, ut b d. (3 
8. Omne parallelJogrammum divi-Bqu 
ditur bifariam, 1d eſt, in duas partesfob 
zquales, per diagonalem. Diagonaliszq 
b d dividit parallelogrammum 0 c dang 
in duo triangula obd & bc d. Pro-f(1. 
bandum 1g1tur erit hzc duo triangu-Ftus 
la efle zqualia. 1. angulus o eſt zqua-B& 1 
lis anguloc. (3. 6.) 2. aijgulus o þ digit 
eſt zqualis ang. cdb-: (1. 31:) & obKqu 
eandem rationem etiam angulus 04g 1 
eſt zqualis ang. cb 4. Habent 1g1turffens 
hc duo triangula omnes angulos re-Þarz 
ciproce zquales ; & preterea, latwſpart 
þ a&reſt commune utrique triangulo:Þez: 
E. «tiam totum triangulum 'o b 4 eilpum 
zquale toti triangulo c 4b (2.14.) flle; 


9. In omni parallelogrammo latePc. 
Ig 
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- | ra oppolita ſunt zqualia inter ſe, 
. F quoniam totum triangulum ob eſt 
0 zquale tot triangulo 4c þ per pre- 
m || cedentem : E: etiam latus c d erit #- 
; of quale Jater1 bo & Jartus 0 dlateri bc 
1-BQ. E. D. 

| 10. Duz diagonales ac & bd le- 


| cant ſe mutuo in medioe; nam 1n 


u-ſtrangulisaed & bed, li- & L 
reltus a 4 eſt zquale later c þ [SD — 
(3. 9.) angulus ead elit z- [<> / 
lo 


vi-Rqualis ang. ec6, (1.31.) < 
tes ob-eandem rationem angulus a de elt 
lis zqualis ang. che ; (1.231.) & ulteris 
cdBangulus acd elt zqualis ang. ce b, 
ro-Y(1.23.) quia 1pf1 ad verticem oppoli- 
gu-Jtus. E. latus dc ell xquale laterl be 
ua-(& latus 2c lateri c e. (2. 14.) Sic 
þ dÞgitur duz diagonales ſunt diviſz 
 obÞqualiter 1n e. 

1d} 11. Omnis Linea rea fg, tranl:- 
turſens per medium diagonalis e drvidit 
 re-Þparallelogrammum in duas #quailes 
atwſpartes.Probandum eſt,tra- _ - 
110:Þ6z:um,4d eſt, quadrilate- 
/ eliſum EogWare, afgdat / 
) [þfle zquale trapezio, cg f © 
ateÞc. 1. triangulum 64 ef eſt xquale 
ri B 2 tlie 


Yo 
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triangulo deg - nam latus de eſt x. þ 
quale eb per hypotheſin; angulus -: 
elt zqualis angulog ; (1.31.) angulug,, 
1n e utrinque eſt zqualis, quia eſt op, 
olitus ad verticem &c.. E. triangy 4 
um feb eſt zquale triangulo g ed,; 
(2. 14.) 2. totum trrangulum a 46 el 
IVES. 5 toti c& d. (3.8.) Ergoſi ( 2 
triangulo a db auferatur parvum tr... 
angulum fe þ & per campenſationeqÞ., 
el 1terum addatur triangulum d eMF.z. 
re{ultabit trapezium afg 4 z#quai,,, 
triangulo ad b, medietati f. ſemili,./ 
totius parallelogramm1. Q. E. D. : 
I2.S1 1n diagonal 4d{umatur puſſy. 
tum e, perque 111ud tranſeant dufj;. 
linez lateribus parallelz, nim. gs, 
& he 1; reſultabunt quatuor paralf,\, 
Jogramma, nim. efbz, ehag; | 
bf re heres ce WP 
_* | | ohty 
NAN. 17207197) & reliqua dc. 
g 4 parallelogramma e aq, 
& © 1Cg, que appellaſ;... 
tur complementa: duo verd corphh, ... 
menta cum uno parallelogrammo c<,.1. 
ca diametrum etficiunt hguram, ih, 1 
vocatur gnomon,quale hic elt ſpat: 
Linels notatum. 
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13. In omni parallelogrammo com- 
kementa ſunt zqualia. Probandum e- 
3 Jrit ea f efle zquale eg ct. Totum 
lui | PEE zquale tot1 trian- 
OVgulo 2 dc (3 5 S1militer triangulum 
oY fs eſt zquale trianguloe bz, (3.8.)6 
edetiame b deft zqualeeg d:(3.8. E [0 
BG ab zqualibus criangulis bs &bdc, 
 Gauferantur zqualia, nimirum '{i aufe. 
USrantur ab una partee fb, & ehd, & 
\cYex altera parte e7b, & edg reſtabit 
Fab una parte parallelogrammum ehaf 
Kzquale parallelogrammo ezcg, quod 
Wreltat ab altera parte ; Q. E. D. 

I 4 Parallelogramma =_ ſunt ſu- 
ger eadem baſi, & 1n 1{dem paralle- 
Its, ſunt 1nter r *qualia. S1t paralle- 
ogrammum abdc, &aliud abfe, 1- 
JF ut baſis a 5 lit commu- df "A 
is ntrique, & linea c d |||\|2//7 
droduCta tranſeat per ef; 
T mulque hac ratione duo erate. 
i (Sramima 1nter duas parallelas conſtt- 
2 Ruantur, nimirum 1ater lineam a 6 & 
e)Mineam ; parallelam linez a 6 : D1- 
"PFo parallelogrammum ab d'c efle #- 
O Cuale a bf e. 1. c Jeſt zqualis e f,quia 
» Jam hzc quam 3lla zquales ſunt 1:- 


u : B 3 nee 


vy, 


UMI| 


oſs ELEMENT. 


nezx ab - ( 2.9.) Ergo 11 hiſce duabus 
linets 2qualibus addamus lineam de; 
erit ce #qualis 4f. 2 cacelt xqualis 
d6(3.9.) 3. angulus ac e eſt xqualis 
angulob df: (1. 31.) Ergo totum tri- 
angulum acc eſt zquale toti bf d. Si 
jam de quovis horum triangulorum 
zqualium: auferatur triangulum al. 
bum de 0, quod eſt inter duo paralle. 
logramma, & culvis 1llorumr et1am 
addatur triangulum linets contrariis} * 
notatum 04#; reſultabit ex hiſce ab al 
una parte parallelogrammum ab dr n 
zquale parallelogrammo ac f 6, aj pt 
altera parte conſtituto. | ra 
15. Parallelogpramma] que ſunt inf et 
ef e £4 eiſdem parallelis a 4 &} de 
1" | cf & ſuper equalibu; 
baſibus, alterum ſupe! 
a, 5 tab, & alterum ſupe: 
p £h, ita ut ab xqualis ſit g þ, ſunt e 
qualia, Nam 11 quis concipiat tet. 
tum parallelogrammum @ e f'b, ho 
zquale erit ab dc, (3. 14.) quonianſ fib 
eſt ſuper eadem bafi a4, & in 11{denf} ls 
parailelis ab & cf; Et 1dem hog] Itr 
parallelogrammum ae f'& etiam el 
equale g bf e, quia utrumque habeſ gr: 
ea 


ed © + kc ww Xa 
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eandeny bafim, nim..ecf ( nihil enim 
refert five bafts fit in inferior linea 
{.nſuperion)8&ſunt in 111d. parallelis, 
nim: f e, & 5a. Ergo etitamb feg eſt 
equale ab dc, quia ſunt #qualia un1 
tertio ae f b. 
I6: Triangula ſuper eadem bafi 2 + 
_ & inter eaſdem paralle- 


" WE 20"; : 
RH F4 las ab & ce conltituta 
#2 / ſunt #qualia. Triangu- 


eamant -» 


a + © lum abc eſt zquale tri- 
angulo a e &,.quia {1 quis concipat J1- 
neam + d parallelam ac & aliam # 
parallelam-aie, refultabunt duo. pa- 
rallelogramma ac 46, & ae f6,quz 
etm {int ſuper eadem baſi a b& 1n e1ſ- 
dem parallelis, erunt zqualia. (3.14..) 
Sed triangulum ac6 eſt dimidium 
0995 D4uE acdb, & triangu- 
nm'ae beſt dimidum parallelogram- 
mi aefb;: (3.8.) Ergo hec duo tri- 
angula inter -ſe ſunt #qualla. 

17. Triangula ſuper zqualibys ba- 
fibus conſtituta & in 11{dem paralle- 


lis, znter ſe ſunt zqualia., Demon+ 


{tratio eſt facilis. 
18. S1 triangulum cum parallelo. 


grammo eandem baſin habuerit, 1n 


B 4 ell. 
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ei{demque fuefÞt parallelis,' dimidi- 
um erit parallelogrammi, 'Triangu- 
lam a4 e eſt dimidium -parallelo- 
gramm1 ac f 6. 

19. Pentagonum eſt figura quinque 
laterum & quinque angulorum. $1 
omnia Jlatera ſunt zxqualia, & omnes 
anguli zquales, pentagonum elt re. 
gulare, 

20. Hexagonum elt. figura ſex la- 
rerum & totidem angulorum ; Hep- 
iazonum leptem ; Oftogonum oto &c. 
que ou regularia ſunt, 11 omnes 
anguli & latera omnia 1mter ſe equa- 
liz ſunt. by 

21. Polygonum 1n genere omnis d1- 
citur fgura, quz pluribus compre- 
henſa lateribus, plures eficit angu- 
los : ſed vocabulum hoc rard adhi- 
berur, nifi igurz pluribus quam qua- 
tuor aut quinque lateribus conſtent. 

22, Omne polygonum d1v1d1 po- 
teſt 1n tot triangula, quod habet late- 
ra.S1 intra figuram ſumatur punctum 
a, ubicunque 1d fuerit, & ex eo con- 
cipiantur duttz linez verſus quem- 
cunque angulum a6, ac, 4.4, &c; tot 
erunt triangula, quot iyerint latera 


polygon1. 23, 


OO ON o©< km rowyn a SY 55A _ ve Br” oo on op 7 Ss Go 


- 
— 
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23. Anguli polygoni omnes ſimul 
ſumti conhiciunt bis tot refos dem- 
tis quatuor, quot ſunt latera polygo- 
ni. E. gr. {1 polygonum habet ſeptem 
Jatera, quorum duplum eſt 14. ab i- 
iſque auferantur quatuor, 
reſtant decem : dico omnes hc 
angulos hujus heptagont, [| +— F 
nimirum angulum c& þ una ®\/_\/* 
cum bhg & hg f &c. ſimul # © 
ſumtos efle xquales his decem angu- 
Iis reftis. Nam {1 ex punCto 2 ducan- 


- tur ad angulos ſeptem linez a6, a c, 


a 4 &c. ad conſtituenda ſeptem tr1- 
angula, quodlibet horum triangulo- 
rum habebit tres angulos duobus re- 
is zquales : (2.9.) 1ta ut omnes an- 
pult fimul ſumt1 in ſeptem triangu- 
lis zquales {int 14, re&tis. Sed quod- 
Itbet horum triangulorum unum ha- 
bet angujum circa verticem 1n Pun- 


' Qto a; 1ta ut 1 omnes ponerentur 


circa hoc punctum , totum circut- 
tum 1mplerent. Ergo hi feptem 
angul1 coeuntes ad puncum 2 2qua- 


les ſunt quatuor rectts, (1. 22.) © 
I conſequens omnes relrqui angu- 
. . o } 6 , 

11, qui conficiuntur ab 1Þils 14tert- 


% 
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bus-heptagont , zquales ſunt decem 
rectis ; Q. E. D. 


24. Polygonum etiam re- 
ſolv1 potelt in triangula , 
ducendo lineas ab gngulo ad 


angulum; ſed tunc numerus late- 
rum excedet numerum triangulorum 
duobus. 


| 
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LIBER QUARTVUS. 


De Crircula. 


_——— circulum Zangere dicitur, 
quz cum circulum tangat,non 
tamen cum {ecet, licet pro- 
ducatur ultra pungtum Con- © 
taftus. Linea @ tangit circu- 
lum c prout ettam-circulus c 
tangit circulum d: ſedin 6 
linea circulum tranſit eumque ſecat. 
2. Linea tranfiens per circulum, 
eum ſecat in duas partes, quz appel- 
lantur ſexmenta, e elt feg- 
mentum mmus, & f majus ; => 
hec linea ſecans dicitur \ F ) 
choraa & partes circull & 
ſe&tz arcus. Chorda cum arcu conſti- 
tuit in duobus extremis duos angu- 
los mixtos, qui aype Lantur angull 
ſeementi, ur eb}. 


CL. 
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3. $S11narcu ſegmenti ac b ſumatur 
punCttum © ubicunque=1& 
tuerit, & conciplantur duz 

b linezx c a, cb ; 1llez conſti- 
tuent ang. 4c 6, qui vocatur 

anzulus im ſegmento : & hic ang. ac b 

. mnſiſtere d1c1tur- arculi alterius feg- 

ment1 inferioris. 

4. Settor circult eſt triangulum 
- mixtum, duabus ſemidiame- 
2, tris a Þ, ac, & arcu circuli 

(CL) b c, comprehenſum. Sector 

hic notatus eſt lineol1s. 

5. $1 adextremitatem ſemidiame- 

44 4 tr1 a6, concipiatur per- 

_ pendicularis b d, 1lla 

tanget circulum 1n un1- 
co punto þ ; & quod- 
vis .aliud punCtum linez bd erit ex- 
tra circulum fitum. Ex. gr. punftum 

4 eit extra circulum; nam {1 6onci- 

platur linea a & duCta ex centro, quz 

{ecet circulum in puncto c, erat 11la 

a d major ab, (2. 19.) & per conſe- 

quens major quam 4c, quia 4c elt x- 

qualis a6: (t. 14.) E. puntum 4 

cadit extra circulum. Q. E. D. 


6. Chorda quezdam 6 c diyiditur 
b1- 


£ 
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bifariam -per perpendicularem 4's, 
per centrum 4 duttam; + 
nam triangulum abcelt / 
IHoſceles quoniam ab eſt 
zquale ac: (1.14) E. 
perpendicularis a & ſecat baſin &c 
1n duas partes zquales. (2. 16.) Et 
arcus quoque bc eſt diviſus bifari- 
am. 

_ 7. $1 duz linex 4b & dc tangant- 
circulum, erunt xquales. 
Nam concipiantur a cen- A. 
tro ad pun&a contattus : {— 
linez duftz a & ac, e- { > 
runt hz perpendiculares 
ad tangentes. (4. 5.) Ul 
tertus, {i concipiatur linea 6c, an- 
gulus abc erit zqualis ang. 4c 6 - 
(2 15-) E. {1 ab zqualibus, 1. e. an- 
gulis.reats ab d & ac 4, auferantur 
zqualia, 1. e. angulus.,@bc ab una 
parte, & ang. acb ab altera, erunt 
reliqui anguli 2quales, 1. e. c bd erit 
#qualis.þ c &, & per conſequens latus 
d b erit #quale lateri dc (2.15) / 


— 
- LY ; ” 
- 
- 


Pg 


- 


1 
a 


8, Duz 
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8. Duz chordz zquales bc, ef. 


conltituunt. duoiſegmen- 
b6-*>< tabdc & eg f xqualia, & 
(6) linez quoque perpendi- 
JC culares ao & an'#quales 
YF erunt. Quod facile pro- 
bar1 potelt. 
9: Sit ſemidiameter ab,perpendicu- 
; Jt larisb4G&ahalineaacd 
TIT =_ ſcans circulum'1n c & 
©91 perpendicularem in &, 
nec non linea c & per- 
wy maya ad radium-a#: omnes 


# linez gaudent certis nominibus. 
Lanea b  terminata per a d, appella- 
O 


tur #argens arcus b c,ex. gr. 30; linea 


a 4 yocatur ſecans ejuſdem arcus 30: 
linea e dicitur /imus ejuidemarcus ; 
& tandem ab, appellatur /tnus torus, 
vel fimpliciter radius. 

Io. S1 in circumfe- 
rentia' crrcult duo fſn- 
 mantur punQa @& 6 at- 
que ab 1llis linez du- 
cantur ad-centrum c, & 
aliz duz ad altud: pun- 


tum d in circumferentia, duo con- 
ſtt- 


— 
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ſhituentur anguli, quorum alter ac 6 
yocatur aneulus ad centrum, alter 
ad b anpulus ad circumferentiam. 

tr. Angulus ad centrum ac þ ſem- 
per duplex eſtanguliad _/ 
circumferentiam a4 b. / 
r. Si una: linearum, ut 
bd, tranſeat per cen- 
trum c, angulus a6 6 au. 
erit externus reſpe(tutrianguli ac d 
(2. 10.) & per conſequens erit #qua- 
lis duobus angulis 1nternis oppolſitis, 
nim. angulo adc & ang; 4ac - (2. 
10.) Sed hi duo anguli adc & dec 
inter ſe ſunt 'zquales. (2. 15.) quia 
duo crura ca & cd {ſunt xqualia : 
(1.14.) Ergo angulus ac6 elt du- 
plex unius horum duorum,nim.a dc; 
Q. E. D. 2. $1 lineaquzdam ad vel 
b d non tranſeat per 
centrum c; conciplatur 
dee, ita ut e fit extra 
arcum ab -:"Tunc totus 
angulus ace erit du- 
_ anguli ade, per caſum primum 

nJus | rr : & ſimiliter an- 
gulus bc e crit duplex: anguli bde. 


F.r- 
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Ergo fi de angulo ace auferatur bc e 


& de angulo ade, (qui eſt ſemiſlis 
anguli ac e) auferaturb de, (qui e- 
tiam eſt ſemilhs anguli 5ce) erit re- 
ſiduum ad4b dimidinm ac +. quia 
axloma elt, {1 quantitas eſt dupla al- 
terius & auferatur a majori duplum 
1ll1us quod aufertur a minor1, quod 
reſiduum eſt in majori erit etiam du- 
plum refidu1 in minore: vel {i totum 
totius eſt duplum, & ablatum ablatz, 
erit & rel1quum rel1qui duplum. 3. 
St puncmmn- e cadit 1ntra arcum 46, 
tunc- angulus 4 c & erit 
4 cn wy anguli ae & an- 
gulus #c e erit etlam du- 
ON plex ang. bde, quod jam 
Pr b ol ew: caſu hujus pro- 
politionis demonſtratum 
erat, ergo angulus totus acb elt du- 
plex ang. ad 6. oy 
12. Omnes angul: qui inſfiſtunt ei- 
dem arcul ab {untinter 


KN {ſe zquales, in quocun- 
\> / que loco. circumferen- 

CN tiz etjam fueritallorum 

6 b punctum verticale. An- 

gulus aeb pros angulo ad 6, 


QU1A 


ul 


 eritetiamarcus be, qui 
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quia uterque eſt ſemiſhis anguli ac 6, 
qut-eft ad centrum c.(4. 11.) 

13. Angulus ad centrum ac e, in- 
fiſtens medietati arcus | 


0 
4s b, cu1infiſtit alius an- 
gulus ad: circumferen- G 
tiam adbeſt zqualis ei- <4 / 
a 


dem angulo ad circum- 


ferentiam .{ 4. 11.,) MS fo 
14. Angutus ad b,qui u 

;nfiſtic ye nur a SANDY 

rentiz, eſt reftus ; nam IEY 

fi e dividat bifariam ſe- 

micircumferentiam 4c b, angulus 


ac.e erit: zxqualis ang. ad b per prz- 
cedentem. Sed ac e cit reftus : (1.x5-) 


" FE. etiam ad b eſt reqtus. 


I5. Angulus 444 in minori ſep- 
mento eſt obtuſus, quia 
cum arcus 4ed {it ma- d 
Jor ſemictrcumferentia, , ; 


eſt ſemiflts: arcus 466. 
"11 

major 90. Et angulus 

ad b qui- eſt zqualis, -angulo 6c e, 
0 

(-4413-) erit major 90; 1d eſt, erit 

obtuſus. IG, 
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16. Angulus ad 4 in majori ſeg- 
e mento eſt acutus: nam 
+ © eltzqualis angulo ac e. 
ALLA Sed:cum-arcus' ae lit 
4 minor ſemictrcumfe- 
| rentla, arcus.46:qui elt 
ſemiſſis a eb, er1t minor 90. grad. 
17:-$ireta linea: g ab tangat c1r- 
culuym-1a punto 4 & altai linea # c 
'd ſecueritieundem cir- 
Se culum; angulus bac 
|. | exit zqualis angulo 
in ſegmento oppo- 


OD ———— 


« "b6lito &þe:- Et atgu- 
tas e &£ ent: zqualis: angulo: in al- 
tero- ſegmentoafe 2 'Nam concipia- 
tur perpendicularis- a 4j- quz tran- 
ſibit per centrum c, (4. 5.) angu- 
lus ae d erit rectus: (4. 14: ) 
per conſequens, quia tresanguli un1- 
us-trianguli ſunt zquales duobus' re- 
A Ais, (2: 9:) angulus-c'a d 
e una cum anguloi a de 
P conſtituet unum rect- 
|/,/* um. Sed idem-ead cum 
FF =a—7 eabetiam eficiunt- re- 
ctum, quia a Jeſt perpendicularis ad 
4b; E.angulus'e ab eit zqualis a «ie, 


LE 8 (ya %S ' H ow 
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& per conſequens omni angulo, qui 
inhitit exdem arcut ae & punttum 
quodvis habet in circumferentia, 
ut ang. eha, quia omnes hi anguli 
inter {e ſunt zquales ; ( 4.12.) Et 
hec eſt prima pars hujus propofitio- 
nis. Nunc probandum eſt angulum 
eag elle zxqualem ang. a fe*'; quz'elt 
altera pars, In'triangulo ae / angu- 
lus af e unatcum fac & fea elt' z- 
qualis duobus re&ts, (2. 9:) Sed an- 
gulus fe a eſt zxqualis fab, per jam 


3 demonlitrata 1n parte prima hujus 


propoſitionis, nam linea fa confide- 
rar! poteſt ut ſecans circulum & 
tangentem & a, in quo-caſu angulus 
f a6 debet efle zqualis omni angulo, 
qu1 fier1 poteſt in ſegmento oppoſito 
} 4 ha. Sed*angulus fe g.elt in hoc 
ſegmento, quia infiſtit arcut f'a & e- 
Jus | mayer: e incidit in punftum 
quoddam cireumferentiz fed ha, 
ut 1ta angulus fe @ zqualis it ang, 
Ff a6, Porrd duo anguteaf, & fab 
ung,cum @ fe ſunt zquales duobus 
re; Sed 11dem"eaf, & fab una 
cum e ag ſuntetiam #quales duobns 
rectis : (1. 20.) Ergo angulus eagelt 
zqualis ang. ef a; QE.D. 18. 
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18. Figura re&ilinea circa circu- 
lum deſcribi dicitur, cum fingula la- 
tera ejus circuli pe- 
ripheriam tangunt. 
Triangulum a c 4 
circa circulum bg f 
| deſcriptum eſt, quia 
quodlibet latus hujus trianguli tan- 
git circulum.in 5, 1n g, in f. 

19. Figura 1n circulo mſcribi dici- 
tur, cum ſinguli ejus angullt tetige- 
rint circumferentiam, ut triangulum 
«bc 1n figura ſequente. 

29. Omne triangulum a þ c in- 
| {crib1 poteſt circulo: 

nam f1 quis concipiat 
a Qduas lineas ez & eo, 
þ quz latera a 6 & bc 

perpendiculariter, & 
10 mgdio ſecent, tunc ex punto c 
tanquam centro duci poſit circu- 
Jus per 'puntum b. Sed dico hunc 
circulum quoq; tranſiturum per pun- 
Qas & c: nam rt. duo triangulae i b 
& e7& erunt zqualia, quia latus z6 
eſt zquale lateri za per hypotheſin, 
latus e s eſt commune, & angulas ad 
2 eſt utrinque refus : Ergo (2. 7) 
A- 
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latus eb eſt zquale lateri e a4. 2. Ob 
eandem- rationem probart potelt 1a- 
tus e cefle zquale eb. Et per conſe- 
quens circulus, cujus centru.n erit 
e, & ſemidiameter e b, tranſthit per 
a & C. 

21. Triangulum ac (fig. art.18.) 
potelt deſcrib1 circa circulum. Nam 
{1 conciplantur duz linez ae & de 
qui dividant.bitariam angulum 4a & 
d ; Et poſtea quoque linez perpen- 
diculares ad latera trianguli nim. 
eb, ef, eg, dico, {1quis c1rculum du- 
cit ex centro e per 6, hunc circulum 
tangere tria Jatera trianguli 1n pun- 
Etis 6, f,g. Nam x. duo triangula 
acb, ac f ſunt zqualia; Habent e- 
nim latus ae commune, angulum ad 
b & f rectum, & alium angulum ad 
a xqualem, quia angulus 6 a f- eſt d1- 
viſus bifariam : Ergo latus eb eſt z- 
; ny latert ef, (2. 14.) 2. Ob ean- 

em rationem probari poterit e'g 
elle xquale e f. Et quia hz linez e6, 
e f,eg tunt perpendiculares ad latera 
triangull, circulus bf g tanget late- 
ra 10 his punclis:. (4.5.) 


, 
4.6 ELEMENT. 

22. Omne pawn py + afed 

in cixculo deſcriptum 
4) —De habet i 

WW {mul ſumtos duobus re- 
_ 27 &tis #quales. Nam fi per 
g * * punctumad . 

pun&ctum a ducatur tan 

gens £ 46 & diagonalis ae, erit an- 
gulus @ fe #qualis angulo eag, (4. 
.17.) & angulus ade anguloeab; 
(4- 17.) & , per conſequens quia duo 
eab & ecag ſunt ks duobus re- 
Etis, hi duo anguli oppoliti f & & e- 
tzam Zquales erunt duobus reChis. S1- 
militer probari poterit angulos f e 4 
& Fad tore xquales duobus reChis, 
{1 quis ſaltem concipiat alam tan- 
gentem ad punctum f. 

23. Converla hujus propoſitionis 
etlam maniteſta eſt ; nim. omne qua- 
drilaterum , cujus anguli oppokiti 
ſunt zqualesduobusreQus inſcriptum 
eſſe cxrculo, 1d eſt, poſſe habere cir- 
culum qui tangat omnes 11l1us qua- 
tuor angulos. 

24- Omne polygonum circa crcu- 
lum-.deſcriptum eft zquale triangulo 
reftangulo, cujus unum ' crus eft 


#quale ſcmidiametro circuli, & al- 


TE- 
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terum toti circumferentiz polygoni. 
Sit.-linea # Azqualis ſemidiametro 
| f bh, & perpendicularis infinita A B 
| CD, &c. in qua ſumatur A þ zquale 


8h & þB #quale 4b & Bi zqualebz 


& 1C Xquale 7c &c. 1ta ut tota A B 
CDEA fit xqualis toti circumte- 
rentiz polygont abc deg. Ulterivs 
1 ft FFF parallela A B, ita ut om- 
' nes perpendiculares 4 F, zF, &F, &c. 
lint zqualesſemidiametro f þ vel fz 


&c. manite{tum erit triangulum A 
F B efle zquale tiiangulo af + & 
triangulum BF C triangulo þ fc & 
CFD, trAngulo.c fd &c. Sic omnia 
hec triangula fimul ſumtq, erunt #-- 
qualia tot1 polygono. Sed av, io 
lum FAA eſt zquale omnibus his 
triangulis ſimul fumrs, quia {1 du- 
cantur-linez BF, CF, DF, &c. tri- 
angulum F A B erit:;zquale:triangu- 
lo'F.A B, & FB C zquale F B:C _— 

2. 
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(3.16.) Ergo etiam totum triangu- 
lum F A A eſt equale polygono ; Q. 
E. D. 

25. Omne polygonum .regulare 
eſt zquale triangulo reCtangulo, cu- 
Jus unum crus eſt tota circumtfe-. 
a rentia polygon, & alte- 
2 4. rum , -perpendicularis 
=-/) ducta ex centro ad late. 

© rapolygont. Demonltra- 
” eng ge pet. cum Pr- 
cedente propolitione. Nam omnia 
perpendicula fþ, f z, f &,&c. ſunt x- 
qualia &c. 

26. Omne polygonum circumſcri- 
you eſt majus circulo, & omne po- 

ygonum 1nf{criptum eſt minus 110. 
Quod manifeſtum eft, quia 1d quod 


continet majus eſt eo. quod contine- | 


cur. p 
27. Perimeter (vel citcumferen- 
tia) omnis polygont circumſcripti 
major eſt circumferentia circuli, & 
perimeter omnis polygont inſcripti 
eſt minor 1lla : hoc etiam manitfelſt- 
um eſt per 2.1. Libri ſeecundi. 
28. S11n minor1 ſegmento C1rcu- 
It abc deſcribatur triangulum Ifo- 


{ce- 


” Vv* 


fc 6, & rea ac, ut & 
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ſceles, 1ta ut ab lit zqualisSc: erit 
triangulum 1l]nd majus gin 
dimidio ſegmenti. Nam f—=x 
{i ducatur rangens e þb d, ==> 
tunc erit parallela ad | < 
ac, el; enim perpendi- ga & 
cularisad f þ (4. 5.) cul 8 
etiam a c. perpendicularis eſt, (4. 6.) 
& preterea terminetur. parallelo- 
—_— rectangulum ae dc- erit 
oc majus ſegmento circult @ þ c. 
Sed triangulum a6 c eſt ſemillis par- 
allelogrammi-ae dc. (3. 18.) E. tri- 
angulum a4 c eſt majus dimidio ſeg- 
menti abc. 

29. Sit tangens a 6 d & ſecans 
alia tangens cd, dico = E - 
triangulum db c exce- o-) 
dere dimidzum triangu- 

1 mixti, reis 44, cb 
& arcu © 4 comprehenfi : nam cum 
in triangulo db c angulus 1n c fit re- 
fs, (4. 5.) latus 4 b erit majus late- 
re 4c (2. 17.) ſed dc elt zquale d a- 
(4. 75.) Ergo 4b eſt majus 4a: E. tri- 
angulum c b 4 eſt majus triangulo 
cad: (3.17) E: m. majus dinudio 
C t@- 


LIMI 
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totius:c>4. Sed tiangulum c 4a eſt 
majus triangulo mixto, arcu ac, & 
rectis bc, ba, comprehenſo: E. m. 
triangulum 4 5c ef} maJus, dimidio 
trlanguli mitDab c. 

30. Ex hiſce duabus propoſitioni- 
bus ſequitur, quod fi teiors tus 
erint latera polygonorum regulari- 
um, exinde fieri poſſe cikrenderiptm 
& 1n{cripta, 1ta ut diffterentia, qua 


circumſcriptum excedet circulum, 


vel qua circulus excedet inſcripum, 
etiam pro lubitu minor reddi pollit; 
nam f1.de:quacunque- quantitate au- 
feratur plus quam dimidinm, & de 


reſiduo etiam plus quam dimidium. 


& 1terum de hoc refiduo plus quam 
dimidium. & fic aliquoties, tandem 
perveniemus ad refiduum minimum 
defideratum ; quod natnra notum elt. 
Sic, poltquam1nſcriptumelt triangu- 
Jum, quod minus eſt cireulo' tribus 
magnis ſegmentis, adhuc inſcrib1 po- 
teſt hexagonum, quod quidem majus 
elt triangulo; ſed minus tamen eſt 
-circulo ſex parvorum-ſegmentorum, 
-quz 1n adjecta figura alba ſunt. Sed 
hzc {cx parya ſegmenta ſimul ſumca 
| non 


Fo &@, oma ooo $5 od = hk io % 2c © to:. 
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» 3 
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non continent tantium ſpatium,quan- 
tum ſemifits trium prio- 


28.) Er licet adhuc 1n- 
{crib1 pollit dodecago- 
num, quod c1rculus ex- 
cedet duodecim parvis ſegmentis ; 
mhilominus duodecim . hzc ſimul 
Jamta non zquivalent femiſli ſex 
fegmentorum hexagont;” & fic, mul- 
tplicando latera polygont, pro lubi- 
tu quis diminuere potelt differentt- 
am, qua circulus excedet polygonum 
micriptum. S$1m1iliter, poſtquam tri- 
angulum circumſcriprum elt, adhuc 


- clreumſcribi poteſt hexagonum, po- 


ſtea dodecagonum, & figura vigint 
quatuor laterum&c. | 

31. Omnis circulus eſt zqualis tri» 
angulo rectangulo, cujus unum crus 


(ex: gr. perpendiculum) eſt ſemid1d- 


meter, & alterum (ex. gr. baſis) ct 
linea re&ta, zqualis circumferentiz 
circulit. Nam triangulum hoc erit 
majus quov1s polygono in{cripto, & 
minus .quovis polygono -circumfcr1- 


pto: (per 24.25: 26. & 27. lth. 4.) 


E. erit zquals circulo, Nam f1 eflec 
CG 2 mas 
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majus, tunc licet minima eflet diffe. 
rentia, adhuc tamen conſtrut poſlet 
polygonum circumſcriptum, cujus 
diffterentia a circulo minor eflet, 
differentia ejuſdem circuli & trian- 
ouli reanguli: & fic polygonum 
circumſcriptum eflet hoc triangulo 
minus, quod abſurdum eſt. S1militer, 
{1 triangulum hoc efſet mmus circu- 
Jo, conf{trui adhuc poſlet polygonum 
inſcriptum, quod majus effet hoc 
triangulo; quod eſt 1mpoſlibile. 

Foc genus demonſtrationis, quod 
nunc adhibemus gy per unpoſlibile ap- 
pellatur, imter pulcherrima veterum 
mnventa uumeratur ; tota guippe Geo. 
metriaindiviiibilium zx eo funaatur: 
zta ut mirari neceſſum habeamus,que/- 
dam recenttrum autorum eam reje- 
eifſe tanguam mancam oy mairettam. 
Brod /1 vero guiſpiam tam achcati fu- 
erit ingeni, ut nullam demonſtratio- 
nem perferre poſſit, ae non concludat 
airette oy poſative, tunc facile erit e. 
am convertere in regularem (hy aire. 
dam : Nam ſaltem id pro principio po- 
nere debemus, gud f1 duz quantita- 
res determinate 4 & 6 tales fuerint, 
ut 
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ut quzv1s alia quantitas conceptibt- 
lis, quz major vel minor efſet quam 
b, etlam major vel minor eflet quam 
4, tunc duz quantitates @ & þ erunt 
zquales. Poſito hoc principto, quod re- 
vera ex ſe manifeſtum eſt, Fab þo- 
terit airette triangulum ihiud efje a- 
quale circulo, quoniam queaus fieura, 
gue faltem concipi poteſt (inſcripta) 
mmor circulo, etiam minor eſt 1rian- 
gulo; of quavis figura (circumſcri- 
pta ) _— circulo, etiam major et 
Iriangut. 
Foc eſti quod quadraturam circult 
wellant, gue conſitit in eo, ut con- 
/ igpem quadratum vel. triangulum 
vel gueavis figura redrilinea equalts 
circulo ; quod fieret, fi inveniri poſſet 
linea refta aqualis circumferentiz,cen 
uidere eft m ipſa propeſitione ; ſed 
hac equalitas nunguam inventa et 
Geometr ice. : 
-32-:Lanea diſpoſita circulariter, 
plus ſpatit continebit, quam quzvis 
alia figura polygona regularis, que- 
cunque etilam 11la fuerit. $1 circum- 
ferentia-circnl1 a bc d diſponeretur 
in formam quadrati vel alterius po- 


C3 a 
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lygont regularis, 1ta ut omnia latera 
eg, £6,.61,,te, famul 
of lumpra zqualia {int 
circumterentiza 6 cd; 
'h .dico circulumeſle ma- 
jorem polygono.Nam 
circulus eſt 2qualits triangulo, cu- 
us unum latus elt circumferentia, 
&, alterum {emndiameter f a; po- 
Iygonum  v..clt zquale als, 
cajus unum Litus etiam eſt eadem 
circumferentia a+ cd ( vel latera 
eg 47) &alterum latus Fo'(4. 25 ) 
Et: quemadmodum F. 6.; minus. eſt 
quamfa, 1ictotum triangulum fe- 
Fa zquale polygono,: erit m1- 
ns priumo.triangulo,'qguod zquale 
elt circulo: & per codiiyuqns pol y- 


gonum hoc erit minus c1rculo ;- Q. 
E. D. 

Foc eft. guod volunt, Jinands COM- 
mmuniter dicunt, mter omnes fieuras 
Iſoperimetras, "wel Jue habent e£94a- 
circumferentias maximam eſje circu- 
un. 


L1BER 
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LT1BER QUINTUS. 
De Solidis. 

Inea recta eſt {impliciter re#7; 

ag planum, vel ered 1n plano 

ad angulos rettos, quando neque in 
hanc neque 1n illam partent eſt mag1s 
iaclnata, ut columna-1n pavimenta:. 
2. Duo plana ſunt parallela, quan- 
do omnes perpendiculares vel rectz, 


inter plana ductz, equales ſunt. 
3. Planum eſt perpendicylare vel 


. rectum ad alind planum, quando ne- 


que in. hanc neque 1n 1llam partem 
elt mags inchnatum, ut murus 1h 
ſolo. 

4+ Avgulas ſolidus oritur, quando 
tria vel plura plana ſe contingunt in 
uno puncto, ut punttum adamantis 
bene preparatt, 

5. $1 concipiatur 
linea a4 fixa in pun- 
Ao 2a & poltea mot? 
ſecundum longitudi- 
nem laterum polygo- 
ni bc 4deſcribet ea per motumm hane 


C 4 hegus 


> ol 
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figuram , quz appellatur Pyramzs. 
6. Polygonum appellatur ba/ts py- 
ramidis. 
7. Silinea ab moveatur ſecundum 
4 Jlongitudinem. car. 
= cult bc d, deſcri- 
; / bit conum,cujus ba- 
A, /iselt hic cireulus; 
| Gl & linea duQta A 
yertice ad centrum circuli e, eſt axts. 
8. Silinea a b moveatur uniformi- 
a h ter circa duo poly- 
dna £0na  C 4, 4 /$,quz 
os 4 ſint ſecundumlatera 
d $9 pd Qs þ & angulos matuo 6 
intotum zqualia,ut 
& parallela, 1ta ut latera zqualia fi- 
bt reſpondeant parallela, af, »c, 
Fg; cd &c. tunc hxe linea per mo- 
tum producet figuram, quz dicitur 
Priſma op polygona x baſes. 
9. S1 baſes priſmataſunt parallelo- 
gramma,appellatur Para/le,opipedum. 
Io. S1 linea @& þ moveatur uni- 
formiter circa 
duos circulos #- 
2: L quales & paral- 
+ cE \{clos, deſcribit 
Cylhdrum. 11.L1t- 


£5 


{ 
| 
| 
| 
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11; Linea quz jungit. centra & c 
balium eſt ax:/s cylindri... 
12. In omnibus his figuris, quan- 
do ax1s eſt per- 
ndicularis ad J{££ 
baſin dec, illz | 
pellantur Iſo. 4&9b IE 
oe les; - $z-verd. \. c 
AX1s ell inclinata, ſunt, ſcalene. 
I3. Sl ſemicirculus a 4b. revolva- 
tur circa ſuam diametrum, deſcribit 
Jpheram vel globum, cu- 
jus axis elt ab ; centrum 
c1dem eſt cum. centro ſe. 
micirculi. '' Omnis linea 
duQa per centcunr c &-u- 
trinque terminata per ſuperficiem 


ICE 


> 

&S 
= 
__ 


ſpherz, appellatur Diameter & dic 


potelt axzs. 

14. Omanes..linez dudz A centro 
c ad. cirgumferentiam, dicunur 74» 
dit, & ſunt inter ſe zquales. | 
15. Duz linez retz, que fe mn- 
tuo ſecant, ſunt in eodem-plano, & 
per, con{equens omnetriangulum e- 
Lamelt zn ung plano.; | 

I6. S1 duo plana, e 4b," dab" le 
mug uo {ecent,. 1d fiet. in linea xecta 
GE, 40, 


f 
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d b, que appellatur communis fef710. 


I7. $1 linea '&& eſt perpendicula-. 


ks ris ad duas lineas fd 

c & gd, in plano fgd 

<>F exiitentibus, illaetiam 

ervt perpendicularis ad 
\planum. 

18. S1 linea cd eſt perpendicula- 
Tis ad tres fd, g 4, ad, hx tres linex 
funtin uno plans. 

19. Sr duz linez dc, 57 ſunt per. 
pendiculares' ad 1dem planum f 46, 
ernat 1llz parallelz. 

20. $1 duz linez dc, b+ ſim paral- 
lelz, & ducatnur quzvis alia'linea re- 
Qa a. quoyrs/puntto 'unins hticz 2d 
alteram, ut 46, hx tres lincz erunt 
in codem plano. 

21. $1 duz linez dc, b i-fint paral. 
lelz tertiz ##jlicetillz cum hac non 
exi{tant 1n eodem plan, 'znter le ta- 
men parallelz ſunt. * fg. 

f 22. St una atque Ca- 


C-dem linea ab eſt per- 
-E +-pendicularis- ad - duo 
BIA d\\|'. plana cs, £ jp Ae hzc 


"1,  Tuntparalle | 
' -23. $i duo plana parallel 9+ e, 


Sfe, | 
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af © lecentur per pla- _&'_4 
num alquod tertium AL 
;, communes 11lorum L 
{kQHtones bg, Fe, ſunt ef 
parallel. 


24- S1 folidus angulus tribus -an- 
gilt plants contineatur ; ex his 
uo qu1ltbet,utut afſumti, terto ſunt 
majores. 

Omnes he pe tam mani- 


feſtze ſunt, ut adhibita exigua attenti- 


one non nece//um /it pluribus eas pro- 
bare. | 

25. Omnes angul: plany, {qui an- 
eulum ſolidam- conſtituunt,, -ſimul 
{umti ſunt'minores- quatuor reCtis. 
Nam {t facerent quatuor re&tos, non 
conſt1tnerent angulnm ſol:dum, ſed 
planum. Ergo ut angulas folidus fi- 
etl poſit,  oportet angnlos quatuor 


rectis 'minofes elle. 


Sudfor efſens, ut angult ff fieure ex 
charta conſlruerentur, fy hac ratione 
emnta factle eomprehend: poſſent. 

- 26. In 6mnt parallelopipedo plana 
oppolitx' ſunt” zqualia: quod facile 
conc1pt poteſt;: 

Otto ſequerites demoniſtrationes de- 


113013 + 
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monſtrabuntur in ſecunda; parte 6le- 
mentorum. Nihilominus fy hic demon.- 
frart poſſmt, ft ſolidis ſaltem app/icen- 
tar, que jam probata ſunt de planis 
lib. 3. &y 4- ſed non opus eft hiſce diu 
mherere. 

27. Parallelopipeda. bafibus xqua- 
libus & planis parallelis contenta 
{unt #qualia (vid 3.14.) | 

28. Omne parallelopipedum ſeca- 
tur in duo priſmata triangularia z- 
qualia ab iplo plano per duas diame- 
tros parallelas Ndvectargii planorum. 

2.9. Pxi{mata' triangularia ſuper 

valibug balibus & 1nter eaſdem pa- 
rallelas-conſtituta, ſunt zqualia. 

30. Pyramides 1n baſibus zquali- 
bus, & 1n ei{dem parallelis conttitu- 
tz, ſunt 2quales, SS" oh 

31. In genere omna priſmatazcy - 
lindri, coni, in baſibug aqualibus & 
in ex{dem-parallelis conftituti ſunt 
xquales. 

, © ppm & cond, qui ha- 
bent baſes; #quales: ba{ibus -priſma- 
tum & cylndrorum,, &;ſynz1in cil- 
dem parallelis, erunt tertia -pars 
prilmatum yel cyligdrorum. 


33 


regularia , impollibile elt pluza aliz 


GEOMETR. L1IB.V. GT 


33. Omnis ſphzra eſt zqualis co- 
no, -cujus axis perpendicularis 'efl 
ſemidiameter ſphzrz,&balis planum 
zquale tot1 ſuperficie1 convexz ejul- 
dem ſphzrz. ; 

34. Inter omnes figuras ſolidas, 
que eadem ſuperficie terminarl pol- 

int, maxima eſt ſphzraca, 

35. Corpus regulare elt, quod con- 
tinetur figuris regularibus & zqua- 
libus, gaudetque angulis ſolidis z- 
qualibus, ut ſunt. 

36. Tetraedrum elt cantentum 
quatuor triangulis zqualibus & #- 
quilater1s, tale eſt pyramas, cujus ba- 
lis eſt zqualis curvis facie ſeu later1. 

37. Hexaedrum eu Cubus conitat 
ſex quadratis zqualibus, prout ſunt 
111i quibus ludimus. | 

38. Oftararum elt ſub ofto trian; 
gulis #qualibus & zquilater1s. 

39. Doaecaearum et ſub duodey 


- cim pentagonis #qualibus & zqul- 


lateris contentam. 
40. coſacdrum . conſtat . vigunti 
triangulis zqualibus & zquilateris, 
41. Ultra hec quinque corpora 


11+ 
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1nyenire ; quod ita demonſtratnr : 

Sumantur triangula 2quilatera , 

ux ſunt 1nter” figuras reC&tilineas 
fmpliciflima.. Ad minimum tria re- 
quiruntur.ad conſtituendum angu- 
lum ſol:dum ; ſed his tribus conjun- 

Ats perfetum - oritur tetraedrum : 
nam hzc triangula in unum punctum 
coeunt1a, rehnquunt: bafin triangu- 
larem fimilem & zqualem lateribus, 
ceu yidere eſt ex compolitione. 

Jun&is quatuor ejuſmod!1 triangu- 
lis oritur angulns Oftaedr1, Ex quin- 
que talibus triangulis reſultat an- 
gulus Icoſacdri. 

Sex triangula ſimu] junfa non 
poſſunt conlſtituere angulum ſol1- 
dum, ſunt enim zqualia quatuor res 
&is.: Sed omnis angulus folidus con- 
ſtat angulis planis, qui ſimul fumti 
minores efſe debent quatuor reCtis : 
(5.25.) lic rgitur 1mpoſhbile eſt per 
triangula,alia corpora regularja con- 
ficere, preter illa tria, 

'-S1 Jam afſumamus quadrata,& tria 
fimu] jungamns, habebimys cubum;; 
& non poteſt alind corpus preter 
cybum per quadrata' conſtitutz, _ 
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ſi aſſumerentur quatuor quadrata 6&. 
conjungerentur, non efhicerent an- 
ulum {olidum, ſed tantum planum. 
e 27:3 
St ſumantur tria pentagona, reſul- 
tabit angulus dodecaedr1 : ſed qua- 
WE penungons non poſlunt conſti- 
tnere angulum fſol1dum. | 
Tandem tria hexagona ſtmul jun- 
a, cum efficiant quatuor angulos 
rectos, angulum ſol1dum conftituere 
non polſunt ; & tria heptagona vel 
az figure plurium Jaterum 1d mul- 
to minus preſtare poſfant: Sic 1gi- 
tur non poſſint ottira preter hc 
quinque corpora regularia conitrut, 
tria cum triangulis, unum per qua- 
Crata, & unum per pentagona. 
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LIBER SEXTUS. 


De Proportionibus. 


1. YUando loquimur .de magnity- 
. ame item quantitate magna , 
ſemper comparatio inſ{tituztur inter 
hanc quantitatem & aliam ejuſdem 
nature, reſpeCtu cujus 11la 1agna di- 
citur : S1c xD montem elle par- 
yum, adamantem elſe magnum, quia 
comparamus hunc montem cumaliis 
1n, quorum comparatione minor elit; 
& Male comparamus hunc ada- 
mantem cum alits, 1n quorum com- 
paratione hic eſt major. 
2.Quando hac ratione conſideratur 
quantitas, ut inveſtigetur quantam 
magnitudinem 11a hakleat in compa- 
ratione ad aliam ; tunc magnitudo 
quz datur 1n comparatione ad aliam, 
appellatur razzo, vel fi rem mclius 
exprimere velimus comparaZo. 
. 3. Quantitas quz refertur ad ali- 
am' dicitur antecedens, ea vero ac 
quam 
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quam alia refertur , conſequens. 
4- Sumantur quatuor quantitates 
& comparentur binz 6& p 
binz a4. cum b2, & © 6. , 
cum 4 3. Si reperiatur @ [|2 {3 
habere tantam magnitu- || || 
dinem in comparatione © * <4 
ad b, quam c 1n comparatione ad d : 
tunc dicuntur hz rationes Zquales ; 


im 
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1e ratio a ad beft zqualis ration1 
cadd; Et ut a habet duplo majorem 
quantitatem quam 6; ſic etiam c dus 
plo majorem habebit quam d. 

5. Sed f1 reperiatur 4 4. habere 
majorem quantitatem in comparati- 
one ad 4 2,quam c 6 1n comparatione 
ad e 5, Ex. gr. St reperiatur 4 4. ha- 
bere duplo majorem quantitatem 
quam þ 2.66. verd non habere du- 
m in ordine ade ys. tunc dicuntur 

x rationes inzquales,6& @ habet mma- 
Jorem rationem ad b quamc ade; ita 
ut babere majorem rationerm nihil a- 
 liud fit quam habere majorem quan- 

utatem 1n comparatione ad ſecun- 
dam quantitatem, . quam tertia non 

' habert in comparatione ad quartam. 
6. Aqualitas ratizonum appellatur 


ro» 
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proportio ; & quando dantur quatuor 
quantitates , quarum prima - habet 
tantam magnitudinem 1n ordine ad 
ſecundam, quantam tertia habet ad 
quartam, tunc hx quatuor quantita- 
tes vocantur propor tionales, 

Ut melius intelligamus totum my- 
- flerium propor tionum, que mter dijfi- 
cillima Geometria referuntur,prout e: 
tiam Tevera ſunt" altioris madaginis'; 
Has explicabo aliguo exemplo, quod j0: 
Jum mceo quidem judicio rem intellet7u 
facilem redaet, que tamen alias ſatis 
mtricata videtnr... 

7: Concipiaturcirculusb Ad per 
motum linezxa-6 eircapunctum @ de- 
ſcriptus ; & ſimiliter fit circulus c 

Ae per motum.punct 
b c, quod eſt in linea ach, 
deſcriptus ; Concipia- 
turdenuo eandem 11ne- 
am 4c adhuc alia vi- 
ce moveri uſque ad ae 
d; arcus b Bd, appelletur 2; arcus 
c De appelletur D; totus circulus 
þ B A nominetur A; totus circulus 
c Davocetur A: Jam {1 comparemus 
ab-una parte totum circulum. 4 ad 
ar- 
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arcum Z, & ab altera parte totum 
circulum A ad arcumD, manifeſts 
apparebit c1rculum- Z,haberetantam 
magnitudinem 1n ordine'ad arcam B, 
quantam circulus A habetin ordine 
ad arcum D; & 1 Y eſt quarta vel 6*? 
pars circuli 4, D etiam erit quarta 
vel texta pars circuli £: quod hac ra- 
tionecftertur, #7 ſe baber 'A ad B, /ic 
fe babet A ad D, & breyitatis pratia 

nos {16 notabimus 4. ÞB :: AD: * 
8. $1: jam rationem 1nvyertimus 
comparando ÞB ad A&D ad A etiam 
maniteſte videbimus,quod Þ. A+: D. 
A. 1ta ut ſuppoſito A: PB :: A. D, fu- 
b1td conclutionem 1nferre poſitmus 
mvertendo : Erxgo'ÞB. A ©: D. 4. 4 
9. S1 in{tituamus alternationem 
comparando  antecedens cum alto 
antecedente, & {imiliter con{equens: 
curvalio'conſequente, concludemus 
alternando;; Ergo "A.,A':: B. D..& 
hoc :[manifeſtumieſt; nam {1 tatus 
circulus eſt duplum vel triplum 
(vel quzcunque alia ratio fit) cxreul 
A, arcus B etiam erit duplum-vel 
triplum (vel alia quzvis'ratio)arcus 
D. Hoc manifc{tum. elle A 
duo: 
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duo circul: A&A deſcripti ſunt per 
motum line#'sc 6, ita ut dun þ de- 
{cribit totum circulum £4, wnterea c 
deſcribat totum circulum £;& dum 
b deſcribit arcum B, 1nterea & ctiam 
deſcribat arcum D & hoc per unum 
communem motnm circularem ; nit 
quod punCtum c, dum tardius move. 
tur quam punctum # ctiam minorem 
circulum-3n propottione ad tardita- 
tem deſcribat: Et ſimiliter dum pun- 
Gum 6 ablolvit arcum #, pun{tum 
C part modo deſcribit arcum D, qui 
Er1t MINOT 1n proportione tarditatis 
EEG 35411 
Io.” $1 comparemus \differentias 
antecedentivm. & , confequentium 
cum ipfis conſequentibus-; Ex. gr. 
A mtrus B,cum B, & 4 
minus D, cum'D, vade- 
bimus etiam © hic}.dar1 
- proportionem &:,4m1- 
nus. B. Þ:: A minus D. 
D ; nam manifeſtum eſt 
arcum 6 4d (qui eſt 4 minus B) 
ſe habere ad arcum ZB, ut arcus c A 
e, (qui eſt 4. minus :D) fe habet ad 
arcum D ; Et hoc dicitur fiert d4vr- 
dendo. | I1.5S1 


Pry 
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x1. 'S1 conjungimus antecedentia 
& conſequentia atque ea cotnpara- 
mus cum confequentibus habebimus 
AplusPB.B :: A plus D: D; quod 
dicitur fier1 componends. 

12. $1 conclud:imus 4. 4 minus 
B:: A. A minus D, hoc dicetur fiert 
conver tendo. X 

13. $1 {ſumantur plures quantita- 
tes quz fint propor- B 
tionales binz ac binz 
B.f::D.i&f.g-:1.n 
&c. tunc potlumus 
concludere fumendo 
primas & ultimas, Þ.. 9 
2::Dn; &dicetur ratio ex quo or - 
dinata. 

Propokatio que ſequitur pauld in- 
tricata eſt, ſed non eſt magni mo- 
__ & _—_ potelſt. 

4. Sed poſt Fn ſumſimus f. g :: 
0. D. id eſt, ut ſe haber penultima ad 
ultimam in primo crdien: lic alia 
quedam quantitas o ſe hahet ad pri- 
mam ſecund1 ordinis, tunc concludt- 
tur: Ergo Þ.g ::0.7,1d elt, ut prima 
ad ultimansin primo ordine: ic hzc 
alia quantitas 0 ad oeunltiinii ſe. 
. Cun- 
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cundi ardinis.:., & hc comparatio 
appellatur ex quo ,periurbata. Ve- 


rum hoc {ſemper concludi poteſt : 


nam quiaf.-g velz.n::0. D. etiam 
erit alternando & imvertendo 0. :: 
D. un,vel : B.g. 

15, $1. ſumatur Z tam multiplex 
quam D, ex. gr. 3 B. &3D..conclu- 
demus B.D ::3B..3D. Ethmliter :: 


Io PB. ad 10 D; veletiam : : 12 B.ad 


I # 
12-D; Et fic quacunque ratione 


mpltiplicentuc hex duz magnitudines 
B & D: {1 modo zqualiter multipl:- 
.centur, tunc ſemper. prodibit aulcw 
ratio inter magnitudines #qualiter 
multiplicatas & magnitudines ſim- 
plices. Magnitudines zqnaliter mul- 
tplicatz appellantur que. 192u/tipli- 
ces amplicium B & 2D, & &que mul- 
Ziplices inter 1c elle dicuntur nt fim- 
plices. 

16. $1 dividatur Z eadem ratione 
ac 2 & {umatur ex. gr. pars quarta 
de B, & quarta pars de D, vel etiam 
decima a 2 vel dectmaa D, vel alia 
quzy1s pars; Hz partes habebuat 

ean- 
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eandem rationem 1nter 1{e ac: tota., 
I I I 

B D::= B.- D:: = B, — D.&c. Hzc 
4 4< 10” 10 


omn1a natura nota funt. 

17. Multiplicare lineam per aliam 
lineam, eſt producere parallelogram- 
mam rectangula quod -. F 
pro duobus \laterzbus 
contiguis has duas It- al < 
neas habet. Ex. gr. A——4 
multiplicetur linea BFA 
per l1neam Z,& fiat reftangulum abc 
4 tautabvel cd fit xqualis £, & 
bd vel ac ſit zqualis Þ. 

18. Multiplicare reQtangulii vel ali- 
am ſuperficiem per lineam,eft nihil a- 
ld quam producere parallelopipedi 
(5.9.) cujus baſis eſt hec ſoperſicic 
& altitudo perpend1- h 
cularis hzc fhnca, Ex. p. 

; multiphcetur. ſu- £ 
berfivies bp dc per 11- ( 6 
neam #,&fiat ſolidum Ef 
abf oh &c. taut baſis 1lliws fit ſu- 
perficies 44, & altitudo ac vel b f 
#qualis E. 

19. Ut has multiplicationes be- 
ne concipere polſimus, neceſſe eſt 
110a- 
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| Imaginari duas lineas, ac ft haberent 

latitudinem atque earundem totam 
longitudinem diy1dere 1n parva qua- 
drata, ceu vides 1n his figuris, ubi 4 


TITS eſt linea, vel potius re. 


ula conſtans tribus par. 
p11. A quadratis, & Zell 
_ » alia regula conſtans qua- 
+] tuor parvis quadratis e- 
Juſdem latitudinis cum 
{11-14 tribus quadratis regulz 
© A. Jam 1gitur multipli- 


+ 
care Aper B, vel B per 4, eſt nihil 


aliud, quam ſumere regulam Z to- 
ties, ac ſunt quadrata 1n A,vel etiam 
ſumere A toties, quot ſunt quadrata 
in B: quod ad 1dem recidit. Sic B ſu- 
mtum ter efficit primum rectangu- 
lum, quod continebit duodecim qua- 
drata : & A \umtum quater conlti- 
euet ſecundum. reangulum, quod e- 
tiam continebit duodecim quadratz, 
& erit 1n totum Zquale primo. 

20. Notandum eſt, eandem mult1- 
plicationem nihilominus fieri, etiam 
{1 1n longitudine linex non exaRte 
inveniatur - certus numerus parvo- 
rum quadratorum; ut fi 4 4, ex. gr. 
ellent 
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eſſent tria quadrata & in B quatuor 
& dimidium, vel quatuor, & alia 


pars aut excefſus quicunque, hic no- 


tatus per 4; tune / ter faltim fumi- 
tur, ut multiplicatio fiat B per A, & 
compoſitum erit primum rectangu- 
lum duodecim quadratorum & trium 
exceſſum ceu particularum d. Simi- 
liter multiplicando A per Y, id eſt, 
ſumendo 4 quater cum dimidio, vel 

ater cum tal: exceſſu d, reſultabit 
ecundum reangulum etiam con- 


I ſans duodecim quadatis & tribus d. 


21. $1 conciplamus lineam Z ad 
dmidium ſe contrahere, ita ur, ma- 
nente longitudine ſemper eadem,po- 
ſtea habeat oQto parva quadrata, ( 14 
eſt, longirudo fit octies major latitu- 
dine,) etiam fſequefur, fi , 7 
eadem ratione ſe contra- Amana 
hat latitudo A, dart in | 
la ſex parva quadrata: 1- 
a uti nunc multiplice- 
tur Z per A, vel A per | 
þ,orientur duo reangu- attrt 
la.1n rotum #qualia duo« FE 
bus prioribus.. Nam B O 
lumta ſexies facit primum no 
um 
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lum conſtans 48. quadratis ; & 4 
ſumta oCties facit Grndom rectan. 
gulum etiam conſtans 48. quadratiz; 
& hec 48. quadrata nec plus nec mi. 
nus valent quam duodecim 11la pre. 
cedentis reftanguli, quia unum ho. 
rum duodecim reſpondet "5 ext 
48, ceu in figura videre elt, {ic quz. 
cunque tandem Jatitudo etiam mini. 
ma hiſce lineis detur, eas 1n 1nfint. 
tum contrahendo, manifeſtum er, 
retangula quz per multiphicationem 
ab ills wok motgrbs ſemper efle ea 
dem. Hinc audaQter line ut 1ndivi © 
{ibiles afſumi & inter ſe multiplican B?: 
poſlunt,cy ex 1llis retangula cthcien- 
da eft, quia nunquam magnitudo hy: 
Jus re&anguli variatur, Jicet vel mb 
nima latitudo lirfeis rel1nquatur, 
_22.. Facilllmum eſt omn1a hec ap- 
phcare multiplicationi ſolidorum: 
{ed loco quadratorum,concipidebent 
cub : nam f1 conc1piatur ſuperficies 
conitans duodecim cubis,& ex alter: 
parte linea con{tans duobus cubis, 
multiplicari poterit ſuperfcies duo- 
dectm cuborum:per lineam duorunſ 


{umendo candem ſuperfictem tories, 
quot 
1 
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ot ſunt parvi cubi in linea, 1d 
eſt, bis, & tunc reſu]tabit ſolidum 
conſtans viginti quatuor parvis Cu- 
bis. 

23. Ex his omnibus apparet hzc 
parya quadrata & cubos 1n multipli- 
catione Jinearum & ſuperficierum, 
reſpondere unitatibus 1n multiphca- 
tone numerorum: nam multiplicare 
amerum per alum, ex. gr. 3 per F, 
mhil aliud eſt, quam ſumere 2 to- 
tles, quot funt unicates 1n F, vel ſn- 
mere 5 toties, quot funt unitates In 
$3-& productum erit 15. Sicut mul- 
tiplicare lincam per aliam, eſt ſume- 
re alteram 11lorum toties quot ſunt 
quadrata. 1n altera ; & multiplicare 
luperficiem per lincam, ct ſumere 
: luperficiem toties quot ſunt cubi in 
 Blinea. 

Alto in loco ſermo erit de multipli- 
erone ſuperficiernm per ſuperficies, 
el per ſolida, ex qua reſultant compu- 
bis, la, guzr appellaniur plurium quam 
num dimenſionum. 

24. Omnes magnitudines exprim1 
olſunt lineis : ut fi magnitudo quz- 
am dupla eſt yel tripla alterius, vel 
D 2 10 
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in quacunque alia ratione, ſaltim ſu 
mantur duz linez, quarunt alter; 
dupla fit vel tripla alterius, vel in pl 
quacunque alia- ratione fimili cunf © 
ratione magnitudinum. Sic ad expe. 
menda duo tempora, EX. gr. horam 
& duas horas; vel m. duas accelerz 
tiones five velocitates, quarum alte. 
ra fit dupla alterius, 7 an ſuman. p 
tur duz linez @ dupla &, & potery 
dicere 4 repreſentare duas hora; N 
vel majorem acclerationem, & b re 
ſpondere uni hore vel minort acckf Þ 
rationl, & cum 1111s line1s agere a 
cum iplis horis &c. 

25. Ad cognoſcendam proport1s F 
nem rectangulorum, necef{um el 
icire rationem Jongitudinis uniu! F 
ad longitudinem alterius, & pretl] © 
rea rationem latitudinis unius ad |v 
titudinem alterius, ex. gr. ad cogno 
icendam rationem reQangulli a c a 
a þ rectangulum eg, nol 
Li | {uthcit ſcire longitud 

—c nem a6 eſſe triplan 
<—7 long, e þ, ſed preterc 
F #& \cire debemus ad ei} 
duplam ef- nam f1 ſumatur az? 
quall 


| {v- 
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qualis e f, rectangulum 57 ectt tri- 
plum gtanguli eg, quia 46 eſt tri- 
pla e þ & az xqualis ef. Et ulterius, 
quemadmodum 7 d etiam eſt zqualis 
az, vel ef, (quiz ſupponitur 4d efle 
dupla az vel e f,) reQangulum zc e- 
tlam erit triplum reCtanguli eg. Sic 
totum reftangulum ac eſt bis tri- 

lum re&tangul: e g, 1d eſt ſextuplum 
_ continet lex1es reCtangulum e g. 
Quod dico de ratione dupla & tripla 
latitudinum & longitudinum, idem 
quoque intell:igt debet de quzvis a- 
la ratione : nam f1 a 4 eſt quadrupla 
eb & ad tripla ef, rectangulum a c 
erit ter quadruplum reCtangult eg, 
id eſt, duodecuplum 1pſtus eg, vel 
continebit i1]lud duodecies. Sed f1 ab 
elt duodecupla ec þ, & ef triplaad; 
tunc Het certa compenſatio. Nam {1 
reſpe&tus ſaltim habeatur ad ſolas la- 


ttudines ab & eh, re&- {xm 
angulum ac 1llud ſuperat { '@,,6, <6 
& duodecies zquat; ab [1 


_ [1 
altera parte nihilominus Fg 


| amittit hunc exceſlum 1n altitudini- 


bus ad & cf, dum reQangulum ep 


'alterum Xquare debet tribus vict- 
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bus. $1 jam comparemus exceſſim 
& deicctum, cum reQangulugg a c ſi 
ab una parte duodecies majus, & ah 
altera parte tr1bus vicibus minus, re. 
{tat 11]ud tantum efſz quatuar yic1byg 
majus eg. 

26. Hoc intell:gimus, quando dt. 
cimus reCtangula efle 1n rat7one com 
poſita laterum :* nam fi a6 elt trip] 
a ,e9 & ad dupla ef, re. 
+4—-1-), fangulum @ c habehit 

© rationem © compolitam 

f & tripli& dupli ad rectan- 
gulum eg, 1d eſt, erit bis triplum, vel 
ter duplum, vel uno verbo ſextu- 
plum. S1m1liter {1 a# eſt quadrupl; 
eh, & ad tripla ef, retangulum ac 
habebit rationem compolitam qua- 
drupli & tripli ad retavgulum' eg, 
id eſt, erit ter quadruplum, vel qua 
ter triplum, vel uno verbo duodecu- 
plum. S1militer {1 @ þ eſt duodecu- 
plum e 4,& ad (ubtriplum ef (id elt, 
e f lit triplum ad) ratio reftanguli 
ac ad reangulum eg erit compolita 
ex ratlone duvdecnpla & ratione ſub- 
tripla, 1.e. ac crit duodecies ſubtri- 
plum, vel vice verſa, vel uno yerbo 
quadruplum e g. St 
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$i tertia pars thaleri auodecies [t- 
matur, reſultant quatuor thatert ; ita 
ut quatuor thaleri ſint auodecies ſub- 
triplum thaleri, 2. e. faciunt auodeccies 
tertiam par tem thalert. 

27. Exinde apparet, f1 latera duo. 
rum rectangulorum ſunt reciproce 

roportionalla, rectangula efle zqua- 
= nain (144 elt dupla eb, |, 
fit vero reciproce 4g dupla CT). 
be, vel etiam fi ab eſt tri- *, _ þ* 
pla e þ, & hg tripla bc, vel 4 
quamcunque tandem ratio- g 
nem habuerit ab ad eh, eandem ett- 
am habeat bg ad bc, maniteſtum e- 
rit,quantum reftangulum ac excedit 
alterum in longitudine,tantum 1dem 
excedi 1n latitudine. Dum fic longt- 
tudo compenſat latitudinem, 1nter 
ſe ſunt zqualia, Exinde deducitur 
hzc propolſitio maxim1 moment1. 

28. $1 {unt quatuor magnitudines 
proportionales, 1d quod b 
provenit ex multiplicatio- |__| & 
ne duarum mediarum,ſem- © 
per zquale eſt e1, quod pro- .|_ 
ducitur ex multiplicatone LI; 


duorum extremorum; ut f146.e + -: 


D 4 
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þg. bc, dico, ex multiplicatione ab 
& bc orirt reCtangulum ac, & ex 
multiplicatione mediarum e þ & bg 
orir1 reangulum eg, & hzc duo re. 
Qtangula ac & eg etle zqualia. (6, 
7.) Quod fit per lineas & reCftangy. 
la, fier1 poteſt per quamcunque aliam 
magnitudinem, quia omnes magnt- 
tudines poffunt exprimt per lineas, 
& omnes multiplicationes magnitu- 
dinum per multiplicationes La 

rum, 1. e. per rectangula. (6.24.) 
29. Quando reQangula habent 1a. 
tera proportionalia, taut ab.eb: 
4 "UB ad.e f,tunc dicitur 
[ rectangulum ac 
[39 efle in ratione du- 
<> © plicats laterum ad 
rectangulum e pg: 
-nam ratio ac ad eg eſt compoſita ex 
ratione ab ad eh, & ex ratione a4 
ade f. (6. 26.) Sed ratio ab ad eb 
hic eſt (per hypotheſin) eadem cum 
rationeadad ef: Et ic ut habeamus 
rationem rectanguli ac ad reftangu- 
lum e g, ſuffcit bis ſumere rationem 
ab ad eb. Ex. gr. $1, abeit dupla e 4, 
& ad ell dupla ef, reAangulum a c 
Erit 


Na 


-—o "wie te £2... Th <a FU "1 Q.=. > &©a., 
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bi reſpondent, ut bes 
ab&eh vel eti- p f=59 
amad & ef: ni ©: 7 
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erit bis dup]um, 1. e. quadruplum re- 
Qanguli eg. Etliabelttriplae4,& 
ad tripla e Ff;; erit ac ter triplum eg, 
id eſt, nonecuplum : Et f1 a+ eſt qua- 
druplum e 4, erit ac quater quatryu- 
plum 1. e. ſextecuplum e g. 

30. S1 ſumatur tertia quzdam pro- 
portionalis 7 6, ita ug, ab. eb: eh. 
#0, duo rectangula ac & eg erunt 
ut hnezx a+ & 20. Nam 
ab ad no eſt in ratione 
duplicata ab ad eh. Etfi ab eſt du- 
pla vel tripla, vel quadrupla. e þ, e- 
rit. 64 bis duplam, vel ter trzplum, 
yel quater quadruplum » 0. 

31. Rectangula 1lla, quz hae ra- 
tione latera proportionalia habent. 
ab. eh :: ad. ef, appellantur /imilia - 
quorum latera omo/oga \untilla, que 
in proportione {1- 


Oo 


C1 bo 


ht a6 eſt latus ma- 
x1mum rectanguli ac, erit etiam e þ 
latus maximum rectanguli eg. 

32. Omnia quadrata ſunt ref&an- 


gula fimihia : nam manijeſtum eſt, fi 
D s ab 
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a b eſt dupla vel tripla e þ ;. erit eti. 
am a9 dupla vel tripla 4 z, quia am 
elt zqualis a9 & 47 #qualis e 4. 

33- Rectangula fimilia inter fe 
ſant, ut quadrata ſuper allorum late. 
ra homologa con{tituta. Dico reCtan- 
gulum ac efle ad re&angulum eg, ut 
quadratum # ap ad quadratum' ei: 
nam tam quadrata quam rectangula, 
{ſunt inter ſe 1n ratione duplicata ab 
ad e þ. (6.29.31.) 

34. Ad cognolſcendam 'rationem 
duorum ſol:dorum parallelopipedo- 
rum {reftangulorum, -necefloum eſt 
ſcire rationem haſeos-unius ad baſin 
alters,” & preterea ratitonem alti- 
rudinis anus ad altitudinety alter. 
us': quia ratio unius ſolrdi ad: aliud 
compolita elt ex ratiombus longitu- 
dinum, htitudiuum,& altitudinum; 
quod facile intelligitur ex dictts de 
rationibus reftangulorum. Nat fi pa- 
rallelopipedum bafin habet duplam 
baſeos alterius parallelopipedti, & 
altitudinem triplam altitudidis, pri- 
mum erit bis triplum, vel ter = 
plum, yel uno verbo lextupſum alte- 
rus; | 
25. Sl 
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35* S1 baſes duorum parallelop1- 


pedorum reciproce ſunt ut illorum 


altitudines, parallelopipeda funt #- 
qual1a. Hoc probatur ut vigeſtna e- 
ptima hujus lIibri : nam quantum u- 
num excedit alterum 1n latitudine 
& longitudine, tantum exceditur 1n 
altitudine. 

36. Quando parallelopipeda . re- 
Aangula habent omnia heh Pro- 
portionalia , appellantur /zm7a G& 
ſunt 71 ratione triphcata fuorum Jate- 
rum,ut diximus de parallelogrammi1s 
elle 1n ratione duplicata. 

7. ParalleJopipeda reCtanguly [1- 
=: 4am inter ſe ſunt ut cub, ſvper 
latera homologa conſtitutt © nam 
tam cubi quam paralleloptpeda ſunt 
inter fe 1n ratione triplicata laterum 
homologorum/# 

38. Rectangu la quorum eadderi fu- 
erit altitudo, 1ta ſe hahent inter fe 
ut baſes illorum. Sint rectangula 
& B inter parallelas Af dy——4 


ry 


& ac conſtituta, ita ut | A 1B 


: @d"2qualis fit cf: dico RE 


A. B:::ab. bo, 1dvelt, recangnlum 
A ele 2d rectangul um &, ut baſlsfe 
| [-» 
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ſe habet ad baſin bc. Ut 1, ex. pr, 
ab elit dupla bc, A etiam erit du. 
plum B; & ft a6 lit tripla, vel qua- 
druplabc, erit etiam A triplum 
vel quadruplum Z : nam A nihil a- 
liud. eſt quam linea ab multiplicata 
ud eſt, quam linea 6c, multiplicata 
per cand. ad vel e& iplt zqualem. E. 
(6.15.) A. Bc:6.6bc. 

39. Omnia parallelogramma, quz 
ſunt in ei{dem parallel1s, ſunt inter 
g  F£'e  {e vtillorum baſes. Di. 
, 7 co parallelogrammum 

\\ / adebelile ad 24% ar 
grammumafg c, ut a 
© b © adac: anne I (one 
rectangulis punCatis ſuper eaſdem 
baſes, erunt 11a reftangu)a- xqualia 
parallelogrammis. (q.14.), Sed hzc 
rectangula ſunt ut illorum baſes : 
(per przcedentem)E. parallelogram- 
ma etiam ſunt ut i}lorum baſes, nim. 
adeb.afgc::ab.ac. 

40. Triangula in eiſdem pa- 
rallelis conittuta ſunt ut baſcs : 
ſunt enim ſemuiles parallelogrammo- 


Tum. 
41. Quan- 


ou lineam a (6.17.) & ÞB nihil + 


UM 
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41. Quando triangula habent ba- 
ſes ſuas 1n eadem linea refta, & eo- 
rum vertix incidit inidem pun&um, 
tunc cenſentur eſſe inter eaſdem pa» 
rallelas, ut ade & cc, vel etiam 


ade & bde. 


42: S1 1n triangulo ducatur linea 


 parallela ad baſin, hzc proportiona- 


terſecabit triangul crura. a 
Sit triangulum 46 c & linea 
de parallelaad bc, dico a d. | 
ke : ab. ac. Ec: db. ec. OS 
Nam f1 concipiantur lineex 6c 
cd & eb, triangulum ced erit ad 
triangulum ead, utce adega: (6. 
40. 41.) ftmiliter triangulum bd ec 
ad triangulum da e, elt ut bd ad da. 
Sed triangulum c ed eſt zquale tri- 
angulobde-:(3.16.) E.etiam trian- 
ulum 4 4e live ced et ad'triangu- 
{on ead'ut bd ad da vel ut cead 
ea: ergoettambd. da::ce.e a, quia 
tam ratio 6d ad 4a, quam ratio cc 
ad e a cxprimunt eandem rationem 
trianguli, bed: vel c ed ad triangyu- 
lum e ad. | | 


a4 


43. S1 
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43- S11n triangulo @c & ducatur 
a linea de, parallela ad baſin 
cb, dico "= cb::a4. ab vel 
|, £48. ac: nam duta ef pa- 
AN rallela ad a6, erit fb zqua- 
6 lis ed. (3.9.) ſed per prece- 
dentem fb.cb ::ea.ca.:ergo ed, 
cb::ca.ca vel::da.ba. 

44. T7 riangula /imilia appellantur 
itla, quz/ habent omnes tres angulos 
zquales, 1d eſt, fingulos hujus fingu. 

a Aa. lis alters, licet trian- 


//| gula 1pſa {int 1nzqualia. 
R bj ; Ex. gr. 1 angulus  elt 
#qualis ang. 4, & angu- 
B lus B ang. 6, & ang. C. 
ang. c, totum triangulum A ZÞ C e- 
rit {fimile triangulo abc. 
+ 45. $iduotriangula habuerint du. 
os angulos duobus angulis utrumque 
utrique #quales,/etiam reliquus rel!- 
quo #qualis, &triangula ih {1m1119 
erunt: nam'ci tres angult 1h quovis 
triangulo efficiant duos rettos, (2. 9.) 
neceilum eſt, fi duo angulr uns tri- 
anguli ſunt zquales duobus reCtis al- 
ter1us triangull,etiam tertiuim unius 
tertio alterins zqualem efle. 4 


46. 2g. 
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46. Omnia triangula fſimilia ha- /” - 
bent ſua latera (circa angulos zqua- 
les) proporttonaſ1a, Dico A B. a6 
# AC. ac: BC. bc. Nam {tin ma- 
Jori triangulo 4 BC ſumatur 46 
zquale ab, & Ac xquale ac, trian- 
gulum {4c totum zquale erit trian- 
puloabc,; (2.11.) fic angulus Abc 
eſt zqualts ang. abc (2.11.) ergo C- 
tlam #qualiseſt angulo B, qui per 
13. | hypothefin zqualis eſt ang. 5: Ergd 
i | linea#c eſt paralleha-linex YC: (r. 
1. | 31.) Ergo (6.42.42.) 46. AB -: AC. 
LESEtScC&C >» 

þ 47. Omnia triangnlaſimilia,inter 
ſe rationem duplicatam habent ſno- 
rum laterum homologorum. Sit a#c 
imile AB C, ita ut & 6. #__ © 


AB ::bc. B C. Primb, lis 4 .) / 
&Z ſunt angult recti, m_ /| / 
terminata rectangula 6c 4 2, £—-: 
&&HFCD 4, *uF retan- © oY 8 
pulab d& & Derunt in- 4 , © 
ter fe 1n rattone duplicata / | 
hreris-b c, ad latus homo- }/.Jr*t —h 


logum 3 C,'vel ut quadra- a Og, 


tum ſuper bc confticutum,ad quadra- 
tum ſuper FC(6.2y:273.):Sed' trian- 
| l © 1%> 


m4 


© 
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lum 4+c eſt {emiſlſis refangul; 
3 d, (3.8.) & triang. ABC elt (c. 
mallis rectanguli # C D. (3.8.) Ergg 
etiam hc triangula ſunt inter ſe 1n 
ratione duplicata laterum homologo. 
rum, &c. Secundd, f1 triangula non 
ſunt reftangula, ut 1n figuraſecund;, 
{lint duz parallelzx a4 & AD, & 
poſtea {int conſtituta reEtangula bc 
de & BCDE, 1. triangulaad c & 
A D C erunt f1milia, quia angulus d 
eſt zqualis angulo D. nimirum am. 
bo re&ti. Et preterea, angulus d ac 
elt zqualis ang. D AC, quia ſunt z- 
quales angulisac4& ACB: (1.31, 
Ergoac. AC -::cd. CD. (6.46) Er: 
0 ac. AC::bc. B C: (per hypothe- 
in) E.cd.jCD :: be. BC: er 
conſequens etitam reAangula 6 a & 
.B D lunt {imilia (6.31. ) & inter fe 
ſunt ut quadrata ſuorum laterum ho- 


mologorum : { 6.33.) Ergo etiam ſe. 


mifles 1]lorum, id eſt, ( 3.18.) rrian- 
gula abc & ABC ſunt in ratione 
duphcata ſuorum. laterum homolo- 
gorum, vel ut quadrata &c. 

_ 48, Polygona fimilia ſunt, quz 
habent zque multa latera, ita ut lin- 
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vl: angul! uns fint zquales ſingu- 
Fs alterius polygoni, & Jatera 11lo- 
rom circa angulos «4 


. a 
zquales proportio- B, > 6 
nalia, ut £1 angulus E TS L 
A elt zqualis ang.a, Gf 


& ang. B ang. 6 &c. © 

& preterea 4B. ab. ::BC.bc::CD. 
edbec.hzc duo polygona ſunt fimilia. 
49. Inter curvilineas vel mixtas 
figuras, /imiles figure ſunt 111z, qui- 
bus 1nſ{crib1 vel circa-quas deſcribi 
qr hgurz ſ{imi- 

es: 1ta ut polygono, , 
quod 1n{criptum furt #/* 
vel de{@1ptum circa \P/! 
unam, etiam alteri © 
inſcrib1 vel circum- 

ſcribt poſlic ſimile. Ex. gr. ft pro Iu- 
bitu 1nſcripſi al1quod polygonum- 
ABCD E, majori curvilinez higu- 
rz, & etiam polſlum > ARo a 
inſ{cribere alivd i- RI S) 
mile minor1i curv1- \ D 4) 
linez, abc de, ha >. 

duz curvilinez erunt {imiles.  61mi- 
liter, fi ſumfiſſem duas mixras, ut 
duo ſegmenta circuli 4 B C & _w 


7 N. 
/ \ 3 


og 


a 
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& uniinſcriplifſem pro lubitu trian. 
gulum A C, poſlem verd alteri fi. 
mile abc 1nſ{cribere, erunt hc dug 
ſegmenta {imilia ; & abſolutis cir. 
culis, hzc ſegmenta erunt zquales 
portiones circulorum, ita ut fi arcus 
B AC elt tertia pars ſui circuli; 
etiambacerit tertia pars ſu1 circuli: 
& {i ad centrum ducantur linex' FD, 
CD, bd, cd, angult D & derunt 
zquales. ( Vid. 4- I 1. & ſequentes. ) 
$0. Omnes circuli ſunt figure {i 
miles. 
51. Omnia polygona f{imilia divi- 
di poſſunt in zqualem numerum tri- 
anpulorum, fimilium. Sint polygona 
4_R Atul ABCDEG abcd 
F e—| e & primum fit divi- 
> ſlum 1n ſua triaſgula 
4 d per lineas BE. CZ: 
D ( 3: 24.) dico, {i alte- 
rum quoque fit diviſum per lineas 
be & ce, omnia triangula unius e- 
runt {imilia triangulis alterius. Ex. 
gr. abe \iile eſt 4 BE, nam angu- 
us 4 eft zqualis ang. 4, (per hypo- 
theſin) & przterea AB. ab:: AE. 
&c: (ctiam per hypotheſin) Ergo 
Uſl- 
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triangulum AYLL elt fimile a6be 
(6.46. ) Porro probatur angulum 
EB C' elle zqualem angulo ebc, 
quia angulus 4 Y C ſupponitur efle 
zqualrts a6 c, & ceu jam probatum, 
angulus a be eſt zqualis ang. A BE: 
ſi 1g1tur ab #qualibus auferantur - 
qual1a, angulus Z B C zqualis erit 
angulo ebc. Similiter probatur an- 
gulum ec# elle zqualem EC # & 
per conſequens ( 6.45.) totum trian- 
gulum e4c erit {imile triangulo & 
B C, & lic de reliquis. 

52. Omnia polygona ſimilia inter 
le ſunt in ratione duphcata ſuorum 
laterum homologorum, five ut qua» 
drata ſuper latera homologa conſtt- 
tuta. Dico,ut quadratum A 2 le ha- 
bet ad quadratum @ 6, fic totm' po- 
lygonum AB CD EZ le habet ad po- 
lygonum.abcde: nam cum omnia 
triangula unius polygon {1milia fant 
triangulis alterius (6. 51.) erunt o- 
mnia hxc triangula unius polygon! 
ad omn1a altertus 1n ratione duplica- 
ta laterum homologorum, quecun- 
que etiam 111a fuerint, 1d eſt, ut qua- 
dratum 4 Z, ad quadratum 4a 6. 

53. O- 
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53. Omnes figure fimiles, etiam 
curvilinez, inter ſe ſunt ut quadra- 
ta ſuper latere quodam figurarum ſj. 
milium five 1nſ{criptarum five cir. 
| cumſcriptari con- 

Ze, A, {tiruca. Sint ex. gr. 
——— 4 ei; | 
> / { 7) circuli, quibus 1n- 
Wy {cripti fint duo tri- 
angula ſimilia b ac 
& AB C,dico totumcirculum AB C 
ſe habere ad circulum @ 5c, ut qua- 
dratum FC ad quadratum 6c, live 
quod 1dem eſt, ut quadratum ſemid1- 
ametri D B ad quadratum ſemidia- 
metri 46: nam circulo ab c (ſaltim 
cogitatione) anfcribi vel circumſcr1- 
bi poteſt rm o polygonum. 
( 4.30.) Sed omne polygonum 1nſcri- 
ptum abc minorem rationem habe- 
bit ad circulum 4 ZC. quam qua- 
dratum ſuper 4c ad quadratum Z C, 
& omne circumſcriptum circulo 46 c 
majorem rationem habebit ad circu- 
lum 4 BC, prout facile probari po- 
terit per precedentem & per ea, quiz 
dia ſunt de circulo 1n libro quarto : 
E. &Cc. ; 
54. Omnia hc applicari poſſunt 
a 


nw —D© © 
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ad ſolida. So/:da /tmilia {unt 111a, que 
habent angulos zquales & latera 
proportionalia, vel quibus 1nſcribi- 
tur, vel circumſcribitur &c. 
55. Solida f1milia inter ſe ſunt ut 
cubi, &c. Vid. 6. 36. 37. 6c. / / 
56. Si in triangulo reangulo abc * 


ducatur ab angulo refo a perpendi- 


cularis ad in hypothenuſam (ſve la- 
tus maximum) 5 c, tria erunt rectan- 
gula inter ſe {i1m1l1a, ni- 
mirum ad4c, ad b & to- \ 
tum bac: nam 1.quod- b *\Yc 
Iibet horum trium tri- 
angulorum habet angu- 
lum re&um. 2. triangu- | _. } | 
laabc& abd habent 7 e& mM 
angulum þ5 communem : E. ſunt f1- 
milia: (6.45.) 3. triangula ac & 
ad c habent angulum c communem : 
E. funt fimilia. 

57. Perpeadicularis ad eſt media 
proportionalis inter c 4& db, 1delt, 
utcd. dai: da. db. Nam cum trian- 
gula c da &ad b lint ſimilia per pre- 
cedentem,erit c 4 (crus minus trian-= 
guli cda)adda(crus majus) ut ad 
(crus minus trianguli a 4b) ad d b 
crus majus. (6. 46.) 58. 
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$8. Quadratum ad eſt zquale re. 
Qangulo ex cd & db conſtituto: 
nam cumcd.da::da db ( Per PIX. 
cedentem) reftangulum extremorum 
cd & db erit xquale rectangulo me- 
diorum 4a & d44(6.28.) Sed cum duo 
latera hujus reftanguli fint zqualia, 
quia 44 = ſumitur,{ſequitur rectan- 
ogulum hoc efſe quadratum d a: & 
{ic propolitto ſequens generalis pon 
potelt. 

59. Quadratum med1:z proportio- 
nalis ſemper zquale elt re&angulo 
Extremorum. 

60. Ad exprimendum reQangu- 
lum, ſufficit tres literas adhibere. 
Ex. gr. /t ponitur refangulum bd c, 
tunc volumus exprimere re&angu- 
lam, cujus alterum latus eſt b 4 & 
alterum 4c ; & {i diceretur re&7an- 
gulum b ca, tunc vellemus exprime- 
re rectangulum, cujus alterum latus 
eſlet bc, & alterum c de. 

Gr. In omnt triangulo re&angu- 
lo quadratum ſuper 4ypothenaſa (five 
max1mo latere ) conſ{titutum eſt x- 
quale duobus quadratis crurum. (vel 
reliquorum Jlaterum,) Sit quadratum 
c 
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bemn per perpendicularem & 4e 
induo rectangula de 1m a 
&d en diviſum; d1- | 
co rectangulum dem 
eſſe zquale quadrato 
4c, & reangulum 
den quadrato ab; & 
per” con{equens totum "re 
oO——_ bc m# elle zquale qua- 

ratis ac & ab: nam 1. cum duo 
wangulaadec & bac fint fimilia 
(6.56.) erit dc ad ac (in minort 
triangulo'adc) ut ac ad be; (in 
majort triangulo bac) ergo ac eſt 
media proportionalts\inter dc & bc 
yel cm; licquadratum ac eſt xqualz 
rectangnlo d cm (6.09.7) 3 Ob e- 
andem rationem probatur 6 a eſſe 
mediam proportionalem inter b d & 
bevelb n &cv + 

62. S11n tribus later1bus triangu- 

li rectanguli conſtituantur tres figu- 
re {1mUles, {1m1]1terque politz, ma- 
x1ma erit zqualis dua- 
bus reliquis : nam cum 
heurz he fimiles fint ut 
quadrata' 1n Jateribus by 
homologs conſtituta, ( 6.53. ) fign- 


w; 
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ra. A erit ad figuras B &-C, ut qua- 
dratum bc ad quadrata c a & a 6,Sed 
quadratum bc eſt zquale dyobus re- 
l:quis : (per precedentem) ergo, 
C. | 
63. Si ſuper maximo latere bc 


TH ;hat ſemicirculus þ ac, 


NJ- 6{uper rely lateri- 
Eo —<c 


bus duo alit lemicircul! 
bua, & amc ; maximus 
ſemicirculus zqualis erit reliquis 
duobus. (per precedentem. ) $1 ab 
utraque. parte auferatur commune; 
ſegmenta nim. ſtriata 
ba&ac; quod ab u- 
£2) traque parte reliqu: 
bo E Um, erit #quale; 1d 
eſt, triangulum bac ab una parte 
equale, 'erit duabus lunulis þ n 4 
& a mc ab altera- parte ; & hzc 
elt guadratura Lunarum FHippocra- 
Hs. . 
64. Quando triangulum 6 ac eſt 
- elt Ioſceles,lunulz ſunt 
| xquales: ita ut trian- 
" gulum 6 @a 0, ſemillis 
67 < trianguli $ a ſit x- 
quale-cutvis lunulz : ſed quando tr1- 
an- 
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angulum eſt {calenum, ut in ſecunda 
figura, lunulz ſunt ig*- 
quales, & zque difhcile 
eſt dividere triangulum 
bac in duas partes per gs < 
lincam 4 0, ut demonſtrari pollit tri- 
angulum 4 20 efle zquale lunulz ba 
& _— oac lunulzcma; #- 
o dificile eſt, 1nquam, hoc pre- 

re, quam 1nvenre quadraturam 
circuli. + 


65. Duz chordz ſe ſecantes in />: 
circulo, habent ſua ſegmenta recipro- 


ca, 1d elk, reciproce proportionalia. 
Dico ut ae. be::ed.ec. on 

& per couſequens reQan- 
gulum ae c elle. zquale 
reangulo b e d: nam fi. 
concipiantur 4c & ba, 6 
erunt duo triangula ſimilia, 4 e& & 
dec. Nam 1.. habent_ angulum ad e 
oppoſitum ad verticem; (1.23.): 2. 
angulus 4 eſt xqualis angulo «, (+ 
12.) | ho. infiſtit exdem arcut 4 c 

in eadem circumferentia eſt : Ergo 
hzc duo triangula ſunt ſimilia ; tic 
4e.be::ed.ec. (6.46.) 


F. 66.St 
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66. Si ac elt eſt diameter circuli 
6 & & & perpendicularis, 


eritdevel be media pro- 

« portionalis inter a e & 
ec, quia de zqualis erit 

X eb(4.6.)licae.de::be 


vel de. ec. & quadratum de zquale 
reftangulo 4 ec. 

67. Duz linez duftz 4 punQo ex. 
tra circulum aflumto ad circumfe. 
rentiam, ab eaque intus terminatz, 
inter ſe ſunt reciprocz ut 1llarum 
ſegmenta externa : Dico 
ac. ad ::ac. ab & per 
conſequens reangulum 
cab elle zquale reQan- 
gulo dae - nam f1 con- 
cipiantur linex b 4 & ec 
erunt duo triangula fimilia ab d'& 
aec: nam r. angulum « communem 
habent.” 2. Angulus d eſt zqualis an- 
gulb c; (4. 12. ) quia infiſtunt exdem 
arcui 6 e : Ergo triangula abd & at 
c ſunt fimitia; (6.45.) fic ad. ac 
(quz ſunt. majora latera duorum 
triangulorum) -: ab. ae. (quz ſunt 
minora latera cofundem triangulo- 


wag 68. Si 
« o1 
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68. $1 una harum linearum @ & 
tangar circulum in +, dum 1nterea 
altera eundem fecat in e & 4, tune 
4b eſt media proportionalis inter 4& 
& ad: nam ductis linets 
We & bd, triangula abd 5 « 
& aeb erunt ſimilia, / 
via 1. angulum a com- þf 
; "nf kibent, 2. An. \ "DO 
gulos ave eſt zqualts an- | 
mlobde (4.17.) cum ergo hxc duo 
triangula {1m1lia fint, ae. a 6 -: (quz 
ſunt duo latera minoris trianguli 
ebe)::4b.ad (quz ſunt latera ho- 
mologa alterius trianguli a 46.) 
69. Sit diameter 44 a 
eta 1n c per perpendi- 
elarem 1nfinitam c e, & 
ye] intra circulum,ut 1n 
prima figura, vel in cir- 
camferentia ut in ſecun- 
& figura, vel extra cir- 
alum, ut in tertia figu- v 
n : {1 preterea ex pun- — 
Qo 2 pro Ibitu dufta 1i- 
nea reCa,ſecans perpen- 
dcularem ine, & circus 6—£ 
lum in 4; dico ſetriper ad. ac :: at. 
E 2 ae. 


& 
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ae. Nam fi ducatur linea +4, erunt | { 
duo triangula f{imilia eac & dab ſc 
quia 1, angulum habent communem | , 
eac & dab. 2. etiam rectum ha. « 
bent; nam ang. ace rectus ell (per | q 
hypotheſin ) & ang. 64a quoque eſt} x 
/ won (4-14) ergo hc duo triangu- f } 
la ſunt ſimilia ad. ac::ab ac. a 
0. In ſecunda figura a 6 ſemper || | 
eſt media proportionalts inter 44 & ( 
h 


a ce, & in prima, media eſt a Z, ubi 
circulus lineam c e ſecat. 

71. S1 in triangulo 1nfcripto, an- | 4 
gulus bac eſt diviſus bifariam, 1d 
e[t, 1n duas partes zquales, #4 line- | & 

4 am aed, Dico 64.ate::Þl 


b ad. ac ; nam duRa linea 
b a, erunt duo triangula 
{ſimilia abd & a ec, quia 
I, angulus, 4 eſt zqualis 


anguloc. ( 4.12.) tanquam inhiſtens 
eidem arcui 46 & in cadem circum- 
ferent1a. 2, angulus b a d eſt zqualis | ; 
angulo e ac per hypotheſin: E. hec | t 
duo triangula ſunt {imylia : & prop- I c 
tereaab.ad::ac.ac. a] 
72. Quando angulus 1n vertice ita 
diviſus eſt in duas partes. #quales, | 4 
| ee] 4 
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ſegmenta baſis ſunt proportionalia 


cum laterihys ba. ac :be.cc- nam 
concipiatur e f pacallela ad þ a, tunc 
erit ba. ac :: ef. fc. Sede felt x- 


ualis af, quia ang. a ef 
Kali: eſt ang. eab. (1. > 


La 
z1.) & per conſequens © / 
angulo e af: {ic triangu- 
lum a fe eſt Ifoſceles; dl 
A 5.) & vice hujus comparationis 


a, ac :: ef. fe ponere poſſumus © 
hanc ba. ac :: af. fc. vel etiam (6. 


42.Ybe. ec. Q.E.D. 


73. $1 duo circuli ſe intus con- 
ftingant, & ex puncCto contatus a du- 
per centra duorum C1r- 
culorum tranſibit, (4.5.) 
los in e& d. Dico ſemper ae. ad -: 
ac. ab: nam duCttis lineis ec & d 6, 
alium reftum in e & d. (4.14. 

74. Etiam arcus ec erit adarcum 


catur tangens, & per- «@ 
przterea _ alla 

triangula 2ec & adb erunt ſimilia 

db ut totus circulus aec ad circulum 


pendicularis 4 c b, quz W 
linea ſecans duos circu- —- 

cum habeant ang. communem in 4 & 
adb. (6.49. & 4.11.&c.) L1- 
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mr ore 
LIBER SEPTIMUS, 


De Incommenſurabilibus. 


I. Inor quantitas dicitur in- 

| polterum met; majorem, 
quando minor altquoties ſumta ex. 
ate zquat majorem. XS ponamuy 
ulnam, continere {ex pedes, pes unus 
metietur ulnam, quia pes ſexies ſum- 
tus exacte zquat ulnam. 

' 2. Quanrtiras, quz metitur majo- 
rem, appellatur T's maJoris, & ma- 
jor dicitur multiplex minoris ; fic 
pes eſt pars ulnz, & ulna eſt multi. 
plex pedzs. | 

. $; ſumatur magnitudo univs 
Wt qui continet pedes duos & di- 
midium, & tentaverit. quis metiri 
ulnam, 1d prezltare non poterit, nam 
{fi ſumatur paſſus tantum bis, reſul- 
rabunt duntaxat quinque pedes, qui 
nondum z#quant ulnam : & 3 1dem 
paſſus ter ſumatur, reſultabunt pedes 
ſeptem cum dimidio, qui ulnam ex- 
CT» 


| 


I | 
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cedent : fic igitur hzc quantitss du- 
orum pedum cum dimidio non meti- 
tur uloam, Rogue proprie dicitur 


pars ulnz : nihilominus dicere poſſu- 


mus 1llas eſſe par/es, nam hec quan- 
titas continet quinque pedes dimid1- 
os : ſed pes dimidius eſt pars ulnz, 
nam fi duodectes ſumatur, egm met1- 
tur : fic igitur paſſus hic continet 
partes ulnz, quia continet quinque 
wo ads . dx . : 
pedes dimidios, qu1 ſunt— 1d eſt ; 
quinque partes duodgcime unius 
ulne. | 
4. Quando duz quantitates ita 
comparatz ſunt, ut 1nvenir: poſlit 
tertia _—_—_ quz fit pars utriuf 
que, 1d eſt, quz utramque metitur, 
tunc hzduzquantitates ſunt comen- 
ſurabiles : ſic quantitas unius paſſus, 
& ulna ſunt duz quantitates com- 
menſurabiles, quia dari potelt tertia 
quantitas, nimirum pes dimidius, 
qui metietur ulnam & paſſum : nam 
pes dimidius quinquies ſumtus zquat 
pallum, & 1dem pes dimidius ſumtus 
duodec1es zquat ulnam. 
5. $1 yero poſlible non eſt inyeni- 
E 4. re 
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_nire tertiam quantitatem, que me. 
tiatur utramque, tunc he dux quan- 
titates ſunt imcommenſurabiles. 

6. Magnitudines commenſurabi. 


les ſunt #7 numernas ad numerum, 1d' 


elt, hz magnitudines exprim1 pof- 
funt per certos numeros, 1ta Ut mag- 
nitudode habet ad aliam magnitud1- 
nem, {1c certus numerus ſe habeat ad 
altum certum numerum, Ex: gr. fi 
linea eſt unius ulnz vel ſex . 

& alia linea unius paſſus {. duorum 
pedum cum dimidio, hz 'duz linez 
erunt ut numerus ad numerum ; 
nam quia pes dimidzus metitur u- 
tramque, alteram-perunque & al. 
teram per duodectm, manifeſtum eſt, 
eum-altera contineat quinque pedes 
dimidios,  & altera wer". has 
dnas lineas eſle ut 5. ad 12. & per 
conſequens -ut numerns ad -nume- 
rum. 

7. $1 duz magnitudines non ſunt 
ut numerus ad numerum, 1d eſt, {1 
poll1bile non eſt exprimere magni- 
tudines per duos numeros , erunt 
incommenſuxabiles : quod certum 
eſt per precedentem, 

0 8. D1- 


um, 


a 


a 
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8. Diſpiciendum igitur nunc eſt, 
an revera tales magnitudines dentur, 
uz per numeros exprimi non pol- 
far : nam {1 hoceſt, neceſſum erit 
dicere, dari magnitudines incom- 


'menſurabiles. 


9. Namerus planus eſt qui prove- 
nire poteſt ex multiplicatione dno- 
rum numerorum, Ex. gr. ſex eſt nu- 
merus planus, quia provenit ex mul. 
tiplicatione 3. & 2. nam bis ter ſunt 
ſex. Similiter I5. eſt numerus pla- 
nus, quia provenit ex multiplicati- 
one F. per 3. Simuliter 9g. eſt nume- 
rus. planus, quia provenit-ex 3. 
per 3. 

Io.. Numer, qui 1n ſe mutuo mul- 
tiplicati, planum producunt, appel- 
lantur /atera plani, ut 2. & 3. ſunt 
latera plani 6. Sim1liter 3 & x5. ſunt 
latera plan 15. 

I I. S1 concipiantur unitates ut 
parva quadrata,ea in formam reQan- 

ult collocar1 poterunt, {i numerus 
Hlarum fuerit planns. Ex. gr. 12. 
uadrata collocantur in formam re- , 
| Tana cujus alterum latus cont1- 
net 6. & alterum 2. Similiter 48. 
E s CONn- 
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Conſtituet -retangulum, cujus alte- 
Tum latus eſt 12. & alterum 4. Vid. 
fig. ſequentes Z & C, 

I2. Numerus quadratus elt pla. 
num, cujus latera ſunt zqualia, ut 
4. reſultans ex multiplicatione 2. 
per 2. ut 9. provenies Cx 3. per 2. 
ut 16. ex 4. Per 4. &c. 

13.” Numerus quadratus collocari 
potelt in formam quadratt; & nu- 
merus qui collocart poteſt in formam 
quadrati, elt quadratus, & qui non 
potelt hac ratione collocari, non eſt 
' numerus quadratus. 


14. Numer: plant ſirmiles ſunt, qui 


collocar1 pol- 
4 | ſunt in formam 
rectangulorum, 
ATT] {1miltum, 1d eſt, 


quorum latera 
ſunt proportionalia ut 12. & 48. 
nam Jatera plant 12. ſunt 6. & 2. 


CITITIIITESD) 
EELELLLELETS 

ATCEUMRANNAH 

ASCAKRESESE 


cen videre in figura BY. & latera pla- 
al 
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ni 48. ſunt 12, & 4. ceu yidere eſt 
in igura C. ſed 6. 2 :: 12. 4. 

16, 'Omnis numerus collocar! 
teſt in forma linez refz, & in hoc 
ſtatu haberi potelt pro plano : hinc 
3. 1n ggura 4 erit planum fimile 12. 
nam latera plant 3. ſunt 3. & 1. quia 
ſeme] ter facit ter,& lateraplani 12. 
ſunt'6. & 2. ſed'3. 1:: 6. 2. 

I7. Dantur numer1, qui non ſunt 
plant fimiles, ut ab 1. uſque ad 10. 
ſunt 1. 4 9. qui cum quadrati fint, 
iimiles ſunt ; poſtea ſunt 2. 8. qui 
habent unum latus duplum alter1us : 
rel1qui non ſunt plant fimiles, ut 3. 
5. 6. 7. | | 

18. $1 numerus quadratus mult1- 
plicet allum num. quadratum, pro- 
ducetur tertium quadratum. ex: gr. 
A. 4. & B. 9. int numeri quadrati 
& 1{e-multiplicent, producantque nu- 
merum C. nim,' 26. Dico hunc nu- 
merum tertium efle qua- 


dratum: nam multipli- A. 
care Z per A eſt ſumere - as 
B tottes, quot ſant unt- HF 


ol 


tates 1.4. Sed totum nu- 
merutn-B. 9 conliderare poſſum,tan- 
quam | 
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quam quadratum. unicum, uludque 
toties ſumere, quot ſunt unitates 
parva quadrata 1n A: & quemadmo. 
dum unitates in 4 ſunt poſitz in 
formam quadrati ; fic etiam toties 
quadratumZBponere poſſum,tanquam 
tot unitates: hinc erunt 4 ZY. quz 


%. conſtittent quadratum totum C: 36. 


19. $1 {int duo numer! plant fimi- 
les, major dividi potelt 1n tot qua- 
drata, quot ſunt unitates 1n minor1. 
A.3. & B. 12. ſunt plana fimila: 
ita ut latus 3. ad latus 6. fit ut latus 
— 1. ad. latus 2, 


B | 7 Poſlumgividere 

planum B. 12. 
; In tria quadrata 
al] [1] fimiliter locata 


ut tria parva quadrata plani 4, & 
quodlibet majorum adrotnns 1n 
B reſpondebit 4. Hlorum in £.. Si- 
militer {1 plana 3h 8, & 72. polſum 
dividere 72..1n 8. quadrata, quorum 
quodlibet continebit 9. Ylorum in 
manor! plano 8. Idem etiam accidet, 
{1 vel unus vel ambo ſunt numer: 
fraQi, ut fi £ continet 3: cum dimi- 
d10 & & 14. poſſum diyidere 14. in 


tr1a 


Y 7 __—— i — 


F 


GEoM: Lis. VII. 109 


tria quadrata cum dimidio,, eodem 
modo difſpolita ut in ,' ceu yidere 
eſt in parvis quadratis punQatis,quz 
figuris adjeta ſunt. Simuliter fi pla- 
na ſunt B. 12. & D. 27. poſlum di- 
videre 27. non tantum in tria qua- 
drata eodem modo diſpoſita ut alla 
in 4, ſed etiam-1n 12. codem modo. 


polita - ut 

uain B: TT} TT TT 
quod yide- D HIT 
re eſt per | IIEMI 
Iineaspun- _ 


Gtatas. Ad hoc przſtandum, tantum 
dividuntur latera majoris plani in 
tot partes, 1n quot funt divila latera 
homologa minoris plani. Figure 1p- 
{xz rem totam facilem reddent. 

20. Numeri plani, quz fic dividz 
pollunt, ut tot fint quadrata in ma- 
Jort plano, quot ſunt unitates in m1- 
nor1, ſunt {miles : hec eſt conyerſa 
przcedentis. 

21. Duo numer! {imiles in ſe mu- 
tuo multiplicati producunt: numer 
quadratum. Nam diviſo majort plano 
1n tot quadrata, quot ſunt unitates 1 
altero.plano (7.1 A FCSINISs 
; P 4«. 
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planum per aliud, fi majora quadrata 
majors plant toties ſumantur, quot 
ſunt unitates; vel parya quadrata'in 
minor1 plano, 1d ft toties quot ſunt 
ipſa. Sed multiplicare numerumqua- 

ratum per eundem numerum, nihil 
alzud Wi quam conſitituere quadra- 
tum ex quadratis. Ex. gr. 4.3. & Þ. 
27. cum int plana fimilia, confidero 
B. 27. ut planum compoſitum extri- 
bus majoribus quadratis, ut A. 3. eſt 
planum compoſitum ex tribus unita- 


B__ A tibus, vel tribus PAar- 
5 y1is quadratis, $ijam 
SAERCAL ilumo hec:tria majo- 


mm: ra quadrata toties, 
EELEH quot ſunt unitates 
in 4, 1deſt, ter, tunc produco ter 
tria quadrata majora B, 1. e. 9. qua- 
drata, quorum quodlibet reſpondet 
9. allorum, que ſunt in 4, & omnia 
9. quadrata in Z reſpondebunt 8x. 


FETTTTIT" 


illorum in A; ta ut A. 3. multipli- . 


catum 1n Z. 27. producat 81. qui eſt 
numerus minorum quadratorum in 
formam quadratam difpoſitus, & pex 
conſequens (7. 13.) hic numerus87r. 
eſt quadratus. Sitmlitex iplana ſunt 
12 


aas> Wa. a, ©. wed 
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12. & D. 27. divido 27. 1n 12, qua- 
drata, quz multiplico per 1x. & re- 
ſultant 144 majora quadrata poſita 
in formam quadrat1, quz reſpondent 
324 11lorum 1n minor! plano. 

22, $1 duo numer! plani fint fimi- 
les, quacunque ratione unum diſpo- 
natur, eadem ratione.poteſt diſponz 
alterum, Sint 3. & 12. plana ſimilia 
ut ſupra. S1 Hifponcatur 12, in line- 
am reftam ad conſtituendum rean- 
gulum, cujus latus unum fit 12. & 
alterum 1, Dicoetiam 3. poſſe diſpo- 
n1 1n rectangulum ſimile, cujus latus 
unum habebit 6. & alterum temufſem 
unius &c. 

22. $1 numerus dividat altum nu- 
merum quadratum, producet nume- 


vrum tertium, qui erit planus ſimihs 


divifori. Sit quadratum 4c 16. & d1- 
vidatur per quemeun- - > 
que numerum EX. gr. 
per 8, Id quod fit, 11 
lumatur oftaya pars 
lateris a4,nimirnm ac 


& ducatur  parallela d C 
ef'; nam reſultabit prey a f, quod 
erit oCtaya pars quadrati 


ratl 4c. di- 
Vi- 


aVa 


IIZ 


A 


Q 


D 
E... 
{i 
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videre numerum 'vel planumn per 8: 
eſt ſumere ofayi partem hujus: nu. 
meri ſive plani. Dico « fefle planum 
ſimile ad 8., Nam cum 8. fit diſpoſi. 
tus 1n lineam ream ad conſtituen. 
dum reQangulum, cujus unum latus 
ſit 8. & alterum 1. retangulum af 


miles. Sint plani « 


iphi erit fimile, quia ae ſumta eſt 0. 
g ars abadvel ab: Ergouts8, 
ad x. (quz ſunt latera plani 8. divi- 
ſorts) Sic ab ad ae (quz ſunt latera 
plant provenientis ex quadrato ac 
diviſi per 8.) Ergo &c. Q. E. D. 

24. $1 duo numer! plan ſe mutuo 
multiplicantes producant quadrati, 
ſunt {1miles. 

25. Duo numer: plani non {imiles 
{e mutuo multiplicantes,non poſſunt 
producere numeri quadrati. He pro- 
politiones ſunt corol.przcedentium. 

26. $1 duo numer fant plani fi- 
miles, eorum que multiplices qui- 


B 


A. 
__— 


cunque,6 1]- 
lorum partes 
zquales qua: 
cunque, ſunt 
etiam plani 
bed 2. & A 
BCA 


»z, 25 oh 
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BCD 12. {imiles, 1ta ut ab. A ÞB:: 
bc. B C. Dico fi fumatur duplum u- 
nius & duplum altertus (vel qurivis 
altus zque — hec dupla e- 
runt {imilia : Nam fumta a e dupla 
ad, & AE dupla AD, ad conftitu- 
endum planum b e duplum plani b 4 
& plana BEdupli planiFD,manife- 
ftum eſt ut ad AD :: ae. AE. led ad. 
AD :*ab. AB. Ergo etiam ae. AE 
:ab. AB ; Etperconſequens plana 
be & BE ſunt fimilia. Simuliter ſe 
habebit fi ſumantur illorum ſemiſles 
bo, BO vel quezvis aliz partes #- 
quales. 

27. $1 duo numeri {int plami non 
limiles, eorum #que multiplices qui- 
cunque, & ecorum partes #quales 
quzcunque etiam erunt non {imiles. 
Hoc 1lequitur ex przcedente. 

28. Inter duos numeros planos fi- 
miles quoſcunque, incidit numerus 


med1us propor- B 
tionalis. Sint | | 
numeriplani fi- HOUE 
miles 2. & 8, D C 


Dico poſlibile efſe invenire tertium 
numerum qui medius proportionalts 
| erit : 


I T4 ELEMENT. 


erit: nam {1 concipiatur planum 8, 
in lineam rettam 4 Z diſpoſirum,g 
planum 3..etiam in lineam re&amn 
A D,& ex his duabus lineis fiat pl:. 
num FC' 16. hoc planum AC 16, 
provenict ex multiplicatione duory 
numerorum 2. & 8. (6. 17. & ſeqq.) 
& per conſequens numerus paryo. 

| , . rum quadratorum to- 
@_: = tius plant FC 16. e& 


1gitur diſpoſitus in fi- 
guram quadratam «©;;Sic quadratum 
s c erit zquale plano AC, quia et 1- 
dem numerus aliter faltem diſpofi. 
tus. Ergo (6.59.) latus ab4. erit 
 medius proportionalis inter f D 2. 
& A B8. 

29. Inter duos numeros non fim1- 
les non poteſt cadere numerus medi. 
us proportionalis. Stat numer1 4. & 
6. 1n lineam reftam diſpoliti, & ſe 
mutio multiplicantesproducant pla- 
num 2.4. hoc planum 24. non eſt nu- 
merus quadratus ; (7. 25.) & per 
Con- 


et F-Jf rit numerns quadrz- 
L411]: tus, (7. 21.) & poteſt 
FT diſpont 1n figuram: 
5 mary quadrati (57.13.) Sit 
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conſequens non poteſt diſpont ut nu- 
merus quadratus, Ergo non poteſt 
haber1 numerus medius inter 4+ 
& 6. Nam hic numerus qui nunc 
concipitur medius multiplicatus per 
ſe ipſum, produceret numerum qua- 
dratum, aliunde zqualem plano ex 
A & 6. (6. 59. ) quod eſt zmpoltibile 
uia planum 24- Cx 4. & 6. produ» 
Sum non elt numerus quadratus. 
- 3o- Sint duz linez ac & ec, ut 
numerus ad alium numerum non fi- 
milem : ex. gr, ut 1. ad 2, $1t pretc» 
rea eb media propor- h 
tionalls, ita ut ae. eb 
6b. ec. Dico 66 
eſſe incommenſura» 
bilem duobus extre- 
mis ae & ec: nam | 
cum ae & ec ſintut 1. & 2. 1d eſt, 
ut numer1 non {imiles (per hypothe- 
ſin) zque ac 1llorum zque multiph- 
ces quicunque, (17.27.) nunquam er1t 
polſibile 1nvenire numerum medium 
proportionalem inter ae & ec, (per 
przxcedentem) & per conſequens e þ 
non erit ad ac vel ec ut numerus 
ad numerum: Ergo 1lla eſt incom- 
menſurabilis. 31, 
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31. Diameter quadrati 4b eſt in- 
_commenſurabilis laterj 
ac. Nam ſumta a d du. 
ag ac & facto triangu- 
a o ab d, quod erit fim1. 
"a le a 6c,quia cum c @ ſit 
F zqualis Cc b, angvlus c 
db eſt zqualis angulo cb &; (2. 15.) 
Sic angulus c 45 eſt ſemiſſis rei x- 
que ac cab. Ergo ab delt res, &c. 
Sic ac-ab::ab. ad. Ergo a b eſt me- 
dia proportionalis inter ac 1.& a2. 
Et per conſequens (per przceden- 
tem) incommeni...bilis. | 
32. Potentia linez appellatur qua- 
dratuti quod conſtituitur fuper ita 
linea, Potentia linez ac eſt quadra- 
tum ac be, & potentia linez ab eſt 
quadratum # b Af. Et.linea ab dici- 
tur b:s poſſe lineam ac, qui mos lo- 
quendi a Grec1s tranſumtus & 1n 
- Geometriam receptus fuit. 
4 33. Diameter ab elt commeuſy- 
rabilis potentza lateri a c, 1d eſt, qua- 
dratum ab df eſt commenſurabile 
quadrato abce, cum unum fit du- 
plum alter1us. 


34-5ed 


UM 
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34. Sed {1 ſumatur ao media pro- 
rtionalis inter 49 & ac, hxc me- 
ia 40 Erit incommen- 
furabilis in potentia, id © 
elt, quadratum linez a 0 erit incom- 
menſurabile quadrato 4c, vel qua- 


(9, 


.drato ab: nam quadratum ac ad qua- 
dratum 20 eſt in ratione duplicata 


acad ao,(6.29.) idelt, utac ad a6, 
(6.30.) Sed ac e{t incommenſurabile 
8 : (7.31.) Ergo etiam quadratum 
ac etiam eſt incommenſurabile qua- 
drato 4 0. 
 35.Secunda potentta linez eſt cubus, 
qui hanc lineam pro latere habet. 
36. $1 ſumantur 4a & a m, dux 
mediz proportiona- 
les inter ac & ad, 
Ita ut 4c. 4#:: 4m. 
a b.erit linea a # incommenſurabilis 
ſecunda potentia ac, 1d eſt, cubus 
ac crit incommenſurabilis-cubo « 7, 
quia cubus ac. eſt ad cubum a x 1n 
ratione triplicata lateris ac ad latus 
an,1delt, utacad ab. Sed ac & 46 
ſunt 1incommenſurabiles &c. Sunt. 
yer0etiam ac & amcommenſurabi- 
les ſecunda potentia, nam cubus 4 m8 
eſt duplus cubi ac. 37 


a———NM 
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I Qs difta ſunt de numero 
plano facil&-appheari poſſunt nume. 
ris ſolidis. Namer: ſold; appellantur 
- 1111, qui proveniunt ex multiplicatt- 
one numer! plani per quemcunque 


numerum : Ex, gr. 18. eft numerus - 


folidus ortus ex 6. (qui eft numerus 
planus) multiplicato per 3. vel ex 
g. multiplicato per 2. þ 

13. Numeri ſohide /imiles ſunt ill, 
quorum: parvi cub1 1ta difpont pol- 
funt, ut conſtituant parallelopipeda 
reangula {1milia. 

29i- Numeri -eubict ſunt illi- qui 
diſpon1 me in formam'cuborum, 
ar-8. vel 27. quorunt laters ſunt 2. 
& 3. baſes vero 4: & 9. 

o. Omnis numerus cubicus mul- 
tiplicans alium numerum cubicum, 
producit- tertium:- ntimerum cubi- 
cum.” 

r.' Inter duos numeros ſolidos i- 
miles, 1incidunt duo- numeri medi1 
ws. > PI Saltem apphicari de- 

f [olidis, que jam demonſ/trata ſunt 
in ordine ad plana. / 

42. He demonſtrationes quibus 
probatur dari lineas &. magnitud1- 
nes 
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nes 1ncommenſurabiles, probant eti- 
am con77um non elle compoſitum 
ex punCctis finitts : nam fi diameter 
zque ac latus quadrati efſent compo- 
fita ex punts finitis, puntum meti- 
retur latus & diametrum : Nam pun- 
Km 12veniretur certis aliquot vict- 
bis 1n latere & certts quoque vici- 
bus 1n d12metro ; _ eſt 1mpoſſt- 
ble (per demonſtrationes przceden- 
tes. ) 

43- Quia in triangulo refangulo 
—_— laterts maxim1 eſt zquale 
vobus quadratis reliquorum late- 
ram, (6.61.) Semper adhibitum fuit 
lud triangulum ad inveniendas in- 
cmmeniurabiles : nam ft omni1a tria 
latera ſunt commenſurabilia, pote- 
runt omnia tris exprim! tribus\nu- 
meris, & tunc quadratum, maxim 
aumer! eridagullh quad ratis duorum 
rel1quorum numerorum ; ut fimaxi- 
num latus eſt 5; pedum, minimum 
3. mediocre 4.; quadratum ex's. erit 
25. & reliqua quadrata- erunt 9. & 
16. & hec dio ſimul ſumta 9. & 16. 
conſtituuat tertinim 25. Sed fi latus 
minimum eſt 2: mediocre- 3- max2- 
mum 


Þ 
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mum Jatus non poterit exprimi per 
numeros, quia quadratum minoriz 
lateris 4- additum quadrato medio. 
cris 9. facit 13. qui exprimit quadra- 
tum lateris max1mi : Sed ut hic nu- 
merus 13. non eſt numerus quadra. 
tus, fic etiam non poteſt habere latyz 
five radicem per al1quem numerum 
expreſlam. . 

44. Omni tempore ſolJiciti fue. 
runt veteres 1n 1ndiganda alzqua me. 
thodo ad inveniendos cans: 1 nu. 
* meros qui exprimerent tria latera 
trianguli retanguli, ut ſecuri efle 

ofſltmushzec tria lateraefle commen- 
furabilia Fo methodum,qua invenir! 
poſſunt omnes numer potlibiles huic 
{copo convenientes, 


45- S1 ſumantur duo numer1 qui-, 


cunque, (<tiam ipſa unitas) quorum 
difterentia- ſaltem eſt unitas & con- 


jungantur duo .quadrata horum duo-' 


rum numerorum ; reſultabit nume- 
rus qui erit radix quadrati zqualis 
duobus quadratis; Et hic numerus 


exprimit Jlatus maximum triangul:- 


rectanguli, latus mediocre exprime- 
tur numero. ..unitate. ialtem mino- 


rl; 
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fi; & latug minimum per duos pri- 
mos numeros ſi1bi 1nvicem-additos. 
Ex. gr, ſumtis, 1. & 2, & quadrato u- 
triuſque 1. & 4. conjungo hzc duo 
quadrata 1. & 4. & produco F. dico 
5. pollit exprimere latus maximum, 
& 4. mediocre, & 3. minimum : 1ta 
ut'25. quadratum max1m1 later1s {it 
zquale 16. & 9. (quadratis rel1quo- 
ram duorum laterum. Similiter fi 
ſumo 2. & 3. corumque quadrata 4. 
& 9. conjungo, produco 13. Dico 13. 
12. & 5. exprimere latera trian- 
puli rectanguli, 1ta ut 169. quadra- 
wm de x3-zquale fit 14:4:'& L5.:qua- 
dratis ex 12. & F. Similiter fumtis 
+ & 4. coramque- quadratis 9. & 16. 
additis producuntur 25. Dico 25.efle 
maximum Jlatus trianguli, 24. latus 
mediocre &'7..minumum. 
02Fferomnta facilius mveninntur hat 


I'retione. 


«46, $1-diſponantur' unitates/ de- 
cullatim, omnes numeri conſtituen- 
tes figuram quadratam erunt numeri 
convenientes ad exprimendum latus 
maximum. Latus mininum erit nu- 
merus comprehenſus 1n duobus pri- 
ns F OIl- 
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oribus ordinibus figure quadrate, &|. 


latns mediocre crit unitate minus 
latere maximo. | 
47. Si hzc figura continuata fue: 


rit, dabit omnes numeros poflibiles:I* 
Sed notari debet zque multiplics Þ' 
trium numerorum mventorum iden” 
preſtare ; ut 1nventis ;$.:4-& 3-0. 
rum dupli 10. &-8. & 6. exhibebuntF” 
eria latera —__— Ita ut x00. qua * 

t zquale 64. & 36} 


dratum ex 10. 


quadratis ex 8. 86, Similiter eorum 
tripli 15. 12. 9. idemdaciunt : Qut 
vis enum videt omnes. hos'numerss [8 
ſemper candem ſeryantes proportis 
nem 
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"Inca Non nift unum eriangulum ex- 
primere nimirum 11]ad quod expri- 
| . 
mitur per 5.4.6 3.& fic ones hi nu- 
Ineri debent haberi pro uſdem. 


— 


— _ 


LIBER OCTAVUS. 
De Progreſſionibus & Log«- 


I rithmis. 


J YE elt ſeries quantitatun, 
quz inter ſe 1nvicem ſimilem 
quam habitudinem habent,& quz- 
libet harum quantitatem appellatuc 
Fae. Minus. © | 
lez- + 2» Quando termini ſe mutuo 1nſe. 
wentes zqualiter creſcunt vel de- 
reſcunt ; Progreſlio appellatur 4 
thmetica, ut ſunt numeri naturali 


© Brie procedent & 
nt {te procedentes I. 2. 3. 4 5. &c. 
us etlam numer! 1mpares I. 3. 5-7- 


36. 1X. &c. vel etiam ut 4. 8. 12. 16. 
e etiam 20. IF. Io. x. ©. 

- 1 .3- Progreſho arithmetica poteſt 

weri 1n infinitum ſed non dimi- 

1, - 

nem] + S118 progreſlione arithmetica 

F 2 ſu- 
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ſumantur quatuor termin1, quorum 
duo priores a ſe 1nvicem tantum dj. 
{tant, quantum duo poſteriores ; Hi 
' quatuor termin1 dicuntur propor. 
tionales in proportione arithmetica, 
ut in progre{ſione numerorum naty. 
Talium I. 2. 3-4-5. 6. 7. 8. 9. &c. $i 
ſumamus 2. 3 ::: 9. 10. ( h#c nota:; 
inpoſterum 1ndicabit properriones 
arithmeticam) erit eadem proportio 
arithmetica 1nter 2. 3. quz elk inter 
9. & 10. 1d eſt, to, excedere 9. tan 
tum, quantum 3. excedit, 2. S1milt- 
ter 3.5 :::8, Io, {unt an proportic- 
ne arithmetica. Sicut etiam 1. F ::: 
5. 9. ub 5. bis repetitur &.elt me. 
dium arithmeticum inter 1. 9. 

5. In proportione arithmetica ag: 
gregatum duorum., extremorum eli 
zquale aggregato . duorum medio- 
Tam, Ut 1n 2. 3 -:; 9, Io. aggregatum 
EX 2. & To. eſt 12; & aggregatum ex 
3. & 9. ctiam eſt 12. S1militer 1n 3. 
5 ::: B. 10. aggregatum ex 3. Io. et 
I 3. & aggregatum EX F. & 8. quoque 
cli 13. Ratio hujus ex ſe ſatis man 
teſta £{t, nam fi 10. excedit 8. etzam 
id quod additur 8, nimirum 5. 6x: 

| | cedit 


oo © HEX O& -— 3 = oo — W.-1 
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cedit tanttim illud quod additur 10, 
nimirum 3. & fic oritur zqualitas. 

6. Aggregatum fave ſumma primt1 
& ultim1 termini eft zqualis ſummz 
ſecund1 & penultimy, vel tertii ante- 
penultim1 &c. ut 1n primo exemplo 
1. & 9, fac1unt 10. & ſimiliter 2. & 
8, vel ctiam 3. & 7. vel 4. & 6. fem. 

r ſuut 10. & in medio reſtat'5. qui 
is ſumtus (tanquam reſpondens ; uy 
obus, quia #qualiter diſtat primo 
& ulttmo) etiam efficit 10. 

7.$1 addaturprimus terminus ulti- 
mo &multiplicetur illora ſumma per 
ſemiſſem numeri terminorum,produ- 
tum erit zquale aggregato omniunr 
terminorum ſimul fumrorum, ut hic 
6 x. addatur 9. ut oriantur 10, & 


multiplicentur PEr 4. Ge =( ſunt e- 


fm 9. terminini) flent 45. qui ſunt 
ſomma 'omnium terminorum ab x. 
vſque ad 9. Hoc manifeſtum eſt per 
precentem. 

8. Quando termini progreſſionis 
ſunt continuo apy (enum :1d eſt, 
fi 1, &{t ad 2. ut idem eſt ad 3. & ut 
4. ad 5. &c. Tunc progreſſo _ 

F 3 atur 
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latur Geometrica, ut I. 3 4.8.16, 

32, vel etiam 1. 3.9. 27-81. yel e 

uam3. It. 48. 192. 768. vel 8.4 
111 1 , 

2. 1. —F; 762 XC: 

9. Progrellio Geometrica  Poteſ} 
augert & diminul 1n infinitum. 

10. Quando progreſlio 1ncipit 
ab 1. ſecundus terminus appellatur 
radix vel latus: tertius appellatur 

guadratum vel ſecundus gradus : 
_ quartus, cubus vel tertins gradus: 
quintus quadrar! guadrath vel quar- 
tus gradug,ſextus ſarſoliags vel quin- 
__ gradus, ſeptimus guadrari cubus 
E 

11. Si ſumantur quatyor terminz, 
quornm duo priores tantam diſtant 
a ſe invicem 1n progreſſone, quan- 
tum duo poſteriores, erunt ſimpli- 
ceter proportionales, & produttum 
Extremorum erit Zquale . products 
mediorum (6. 28.) 

12. Sit Quantitas AB diviſa in 


AE DC P 


— 
w—__ 


C, 1n D,inE, in F;, &c. ita ut A Þ. 


ATC 


\ 2 TW 


: 
. 
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AC + AC. AD :: AD. AE, &c. 


'L Dico BC. CD. DE.E F. &c. elle 


;n progreſſlione Geometrica continus 
proportionales, & AB. AC :- BC. 
CD-:: CD. DE. &c. nam quia FFB. 
AC:: AC. AD erit arvidendo A B 
minus AC. (1deſt, CB.) AC :: AC. 
minus AD, (1d eſt, DC.) A D. & 
per conſequens a/zernanao CB. D C 
£AC. AD vel :: AB. AC. Sic de 
omnibus alius probabitur ;: DC.ED. 
FE. &c. | 
13. Sit progreſſio quantitatum 1n 
hnea refta BC, CD, DE, EF, &c: 


Er fit ſumta C  zqualis termino fe- 


cundo CD, ut habeamus 4B, diffe- 
renttam primt & ſecundt termini, & 
fiat ut B4ad BC:: fic BCad aliqui 
quartam lineam, nimirum B A. Dico 


D a 
Att t c + H 


{i numerus terminorum BC, C D,DE 
&c. fit finitus, licet quam maximus 
ſit, omnes hos -terminos ſimul ſum- 
tos, etiamfi iNorum ſint centum-m1l- 
le- mtlhones, fore minores 'B A. 
Si quis ſupponeret elle hos terminos 
4 F 4 1N= 
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infinitos 1n.multitadine 3+ tune hi 
terminyſ{imnl] ſumtt eflent praciſe x: 
quates BA.;, Nam quia-per;hypothe- 
{1n--B gd. (id eſt; BC minus Cd vel 
CD) eſt ad BC::ut BC (1c. AR 
minus AC) eſt ad A B; Facie pare. 
bit. ut. BC. CD; AB AGuAC. A 
D &c.i& per con{equens;omnes, ter- 
mint C.D, DE. EF &c..erunt-adhuc 
intra,pugttum A, ad;quad ed magis 
appropinquabitur quo magis augebi- 
tur numerus terminorum ; Et fic 
quidem yidemus, omnes hos-termi- 
nos, (qui 1n {chola appellantur, par: 
tes proportionales) fiacu infinit ef- 
ſent;, non. facere longitudinem ini; 
nitam, quonzam ſuntinclufi in BA. 
14.Hzc demonſtratio facthor red- 
ditur in _exemplo progreſſions, par- 
ticularis, cujus termini ſunt 1n rati- 
one dupla, ex. gr.. BC. dupla CD. 
& CD. dupla DE. &c. nam fi nume- 
rus terminorum elt finitus, etiamſt 
illorum eflent centum mill:ones, & 
ſumatur terminus ultimus &: m1n1- 
mus,-.£x. gr, F E, eique adjungatus 


aliaquantnitas 1plizqualis,dcal: F A; 


manufeltum elt' E A clle.zquale .pen- 


ul- 


NC TEYTTTOCNPCEDCT TT ITT TT TR. 3 «, & M 


anfinitos, tunc maximus BC erit _ 
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ultzmo termino ED: nam penulti- 
mus ED elit duplus ultimi FE, per 
hypothelin.Sed EA ctiam eſt duplus 
FE, quia ponimus F A zquale E F. 
$1m1liter AE cum DE, id eſt, A D. 
exit zquale ſequenti termino.CD : 
& tandem AC erit zquale. BC. Ita 
ut exinde yidere liceat primum & 
maximum terminum ſemper #qua- 
lem efſe omnibus reliquis fimul ſum- 
tis, modo addatur quantitas zqualis 
ultimo & minimo termino :Verum fi 
nhil addatur,primus ſemper erit ma- 
jor omnibus reliquis ſimul ſumtis. S1 
quis ſupponat hos terminos efle aftu 


ciſe zqualis omnibus reliquis intint- 


ts fimul ſumtis, CD, DE, EF &c, 


- Mt. _ te R 


Att —Tt _” > = © as —_—_ - 


nam.quivis facile videt quo plures 


adjictuntur termeni ed magis appro- 


pinquarl verſus A, dum ſemper me- 


cetas. quz reſtar diminuitur. Sed 


quando continna quantitas diminyi» 


tur medietate, & refiduum 1terum 


medietate& lic porrd,manifeſtum eſt, 
#8; {1 
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{i ſupponatur actu infinities meditate 
fuilſe diminuram,'nthil tandem reſta. 
re. Hocetiam demonſtrari potelt per 
deduQionem ad impoſhbile monſtra. 
 ndo omnes hos terminos infinitos fi. 
mul ſymtos, neque efle majores ne. 
que'eſſe majores neque minores AB. 
15. Exinde reſfolvi poſſnnt dith. 
cultates quz in ſchohs moventur 
contra diviſlibilitatem continui, & 
a Geomerriz 1gnaris pro infolubili. 
I:bus habentur,ch tamen 1n ret vert. 
tare nihul fint qui meri paralogiſmi. 
16.S1 ponantur duz progreihones, 
altera Geametrica incipieno @ þ 1, 
& altera Arithmetica —_—_ a 
b 0. 1ta ut termini unius reſpondeant || : 
© reg1one termmis alterrus,tunc ter- | | 
min arithmeticz appellantur Zoga- | | 
rathmr,& exponentes, ut | | 
07.3 3-4 2 0:3. $ | 
I. 2. 4. 8. 16. 32.64 128.256. |. 
17. Quod in progreſſhone Geome- 
rica, peragitur per multiphcatio- 
nem & divifionem, 1d in Logarith- 
ms abſolvitur per additionem & 
ſubrraQionem : ut ſe flent tres nu- 
mert2.&8 :: 64. & defideraretur 
| quar- 


as ms ws RV i. a” i. i... @ A GU. a2 


7 «i a wa a. 


ate 
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quartus numervs proportionalis in 
progrefſione Geometrica, neceflum 
erit multiplicare 8. per 64. (utpote 
ut funt duo termini med11) nam pro- 
Jutuw 512 erit zquale (6.28. )pro- 
dufto ex 2. & alio quarto numero, 
+7 per extrem1s quatuor' proport1- 
onalium: ad inveniendum vero quar= 
tum hunc numerum, duntaxat ne- 
neceſle eſt dividere 512. per 2. & 
prodibunt 256. eritque tota ratio 
2. 83 :: 54. 256. 1ta ut 64. & 256. 
tantuma ſe 1nvicem diſtent in ordine 
progreſhonts, quantum 2.& 8. (8. 
1.) ſed filoco numerori Geometri» 
corum 2.8 :: 64 ſumt1 fuerint T;oga- 
rithm1 1pſis refpondentes, nimirum 
1.3 :: 6. & quis vellet querere Lo- 
IIs quartum, debuiſlet . ad- 
ere 3. & 6. ut prodeant 9: & ſubtra- 
here 1, de 9. ut prodeant 8. qui eflet 
Logarithmus numero Geometrico 
256. reſpondens. 

18. Similiter {1 fumantur duo nu- 
meri-Geometrici 4. & 8. quibus re- 
ipondent Logarithmi 2. & 3. multl- 
plicatis 4. per 8.. prodibunt 32. qu! 
reſpondent Logarithmo 5. qu2 ex 
additione 2. & 3, oritur. 


19. SI- 
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. 19,: Similiter fi ſumantur 16. & 
mulyuplicentur per ſeipſos,, reſulta- 
| buat, 256. qui as Writs Loga- 
rithmo $. quit; exinde oritur {1 4. 
{1bt ipft addatur. 


"20. Si quis defideraret numerum 


GeometricumLogarithmo16,reſpon. | 


dentem deberet fumere 2.56 qui re- 
ſponder, 8, & ullos in ſe multipli- 
care, & prodibunt 65536. 

21. $1 quis etiam defideraret nu- 
merum Geometricum, ; 21 reſponde. 
ret Logarithmo 23. debet ſumere 
duos Logarithmos, \ qui ſimul ſumy 
conſtityuant.:23.-ut 7. & 16. & inter 
ſe .multiplicare  numeros Geometri- 
cos iplis reſpondentes, nimirum 128 
({ub 7.) per 65536 (qui effent ſub 
16.)& produQtum erit 8388608 quod 
reſponderet 23 Logarithmo, 1d eſt, 
quod , yigefimum quartym: Jocum , 
pol gumooum primym. 1. habere de- 

et. 

2.2. Exinde videre eſt qua ratione 
Jacile quis reſpondere poſit quzſtio- 
n1quz ordinarie, propomtur,, quanti 
Vzniret equps, 11 hac. conditione, e- 

Mmeretur,. ut pro primo clavo. ſfolva- 
| tur 
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tur-$ecuncius :&-pro:{ecundo clavo 
duo. terunc1u pro-tertio-quatuor, pro 
quarto; odto, & fic uſque ad: vigeli- 
mum quartum; Nam vigeſimus quar- 
tus: conflabit 83 $8608 teruncus, 1d 
elt, 69905 hibr1s 8. teruncus, &du- 
plicata, hac ſunima:(uxta 8.14; )- 
prodthut.totum equum. conitare 139 
810. libris. 4 
2.3- S1quis haberet in magnis ta- 
bulis alicujus libri duas progreſlio- 
nes. longas jam ena Geome- 
trica Arithmeticz reſponderet ; po- 
ſet quis 1n numerzs Geometricis 4n- 
veniendis calculandi Jabore- ſuper- - 
ſedere : nam fi quis daret hos tres 
numeros 32. 64. 128. & defideraret 
quartum Geometricum ; loco multi- 
plicationis 64. per 128. & diviſionis | 


| produQti per 32. (quod in magnis 


numeris maxime moleſtum eſt) ſa]- 
tim ſumantur Logarithmi trium nu- 
merorum datorum, nimirum F. 6.7. 
addantur 6. & 7. & a producto 13. 
{ubtrahatur- 5. reſtabitque 8. Lo- 
garithmus quarti numeri Geometrt- 
ct : confule dein tabulam & reſpon- 
debit Logarithmo 8. numerus Geo- 


. MeEtricus 256, 24. Sed" 
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24. Sedquoniam In tal; progrefſi- 
one Geometrica omnes numeryVnon 
eccurrunt,” hoc invetterunt'medium 
conſtitueruntque duas progreſſiones, 
quarum altera, quz continet omnes 
numeros T1. 2. 3: 4. 5: &c. & videtur 


minus proprietates habet Geometri- 
cz; & altera quz continet'htiumeros 
apparenter maxime 1irregulares, -n1- 
hilominus eſt progreſlio arithmet!i- 
ca. Eecce lineam quz perfeQe conti- 
net omnia'hec myſiter1a. 

25. Sit linea vefta AE diviſa in 


eſſe 'progreſlio Arithmerica; nihilo- , 


TT ic mo t£© ©@« XA. 


UMI 
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_ zquales AB, BC, CD, 


9 


'&c. Per panQa A,B, C, &c. concipi- 
' antur linez reftz Aa; B&, Cc pa- 
_ rallelz inter ſe,fintq; in progreſſione 


Geometrica : Exempli gratia, i As 
fuerit 1. Bb 10. fit Cc-100. Dd 


1000. Ee, 10000 &c. habebimus/du- 


as lincarum progreſſiones, alteram 
Arithmeticam, alteram Geometri- 
cam : Nam linez AB, AC, AD, AE 
erunt 1n progreſlione Arithmertica, 
ut 1. 2. 3. 4. & {1c reprzſentabunt 
Logarithmos, quibus' reſpondebunt 


' Linez Geometricz A a, Bb, Cc &c. 


26. Quzlibet partium ED, D C 
&c. {tt #qualiter diviſa in F, G, H 
&c. & lint ductz parallels F f, G g 
& mediz proportionales inter colla- 
terales, ideſt, Ee. Ff :: Ff Dder 
Da. Gg. &c. denug lint aliz mediz 
proportionales duttz per medium cu- 
juſvis partis EF, FD, DG &c. & 
lic conlequenter, uſque dum linez 
parallelz ſibi invicem maxime vict- 
nz fiant, & tandem concipiatur 1t- 
nea curva, quz tranſeat per extremi- 
tates omntum harum parallelarum 
e, f, 4, g, &c, Hac ratione rs 
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lineam, cujus proprietates ſunt nota- 


tu digniſlimz, & uſns maximi, prout 
ſuo loco patebat. 

27. $1 hc figura accurata cum 
diligentia in tabula quadam magna 


deſcriberetur, tunc poſlet quzlibet 
.pars AB, BC, CD, &c. non tantum 


in 100. vel 1, ooo, 1fed in 10, o00. 
vel 1co, ooo. vel plutes dividz. Ita 
ut{i AB fuerit 1co, 000. AC eflet 
200, 000. & AD 300. 000, &c. ſe- 
cundu progreſſionem Arithmetic. 
28. Suppolita linea Ee 10, 000 


EV F_DNG. CY B X A 


| 


' 


711 


/: 
TT 


| 
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_ &arithmos amaiumaliarum partium, 


partum, .:concipimys, per quamyis 
partem hineas parallelas cum 'A-E, 
que-curvam 1n totifdem puns ſe, 
cent. Exempl gratia, ſit linea paral- 


lela 10. duQta per partem 9. 900. to- 


tius Ee, quz ſecet curvam in 0. Sit 
etlam alia parallela oO, fecans:line- 
am A;E, 1n punto; Q. in parte 399, 
563- exinge quis -poterit. cognoſcere 
399, 563. efle-Logarithmum numert 
9; 900. Simuliter 11 S's tranfiret per 
partem 9, 000 linez Ee, & 'u V ſe- 
caret lineam AE in 395, 424: tunc 
elſet hic numerus Logarithmus nu- 
mer1.9. 000 &e.. :: | 17 £174 
.. 29 Hac ratione;poſſet quis confi- 
cere tabulam Logarithmorum ab r. 
gue ad Io, 000, & ulterius, fi quis 
voluerit producere lineam AE. . 

2 30 Nota, ut habeas omnes-Loga- 
rithmos ab;z. uſque ad 10,000. ſulh- 


= 


cit, quzrere-Logarithmos polt 1,000, 
uſque ad ro, ooo. id eſt, (dudta linea 
parallela 47) ſumendo-Logarithmos 
omn1um, partium poſt .z uſque ade, 
quarum Lggarithmi continentpr in- 
ter, E &D: nam perhochabebis Lo. 


quz 
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quz ſunt peſt 2ad E, & quarum Lo. 
garithmi' ſunt inter D'& A. Exem. 
pli gratia, cum O's lit 9, 960. parti- 
um & ejus wy 399, 563, 
1dem numerusafſfum1 poterit pro Lo. 
garithmo numer # N 990. & nume. 
ri Y y 99. mutando duntaxat cifram 
primam 3. quia ſecundum compoſi. 
tionem hujus linez, ON, vel NY, 
zquales efle debent ED vel DC,quod 
quivis facile demonſtrabit. Sic O N, 
vel NY continebunt 1o0o, 000, & 
quia AO eſt 399, 563. ablatis ON 
IOO, 000, eelfubune 2.99, $6J.-pro 
AY, a quibus fi 1terum-auferantur 
700, 000; Teſtabunt' 199, $63 pro 
A Y; & eadem PRs _— V ha- 

eat 295 ; pro logarithmo nu- 
mert'Y þ A os rh wore O95, 
424+ pro lagarithmoX x g,vel 195, 
424- pro logarithmo numert go. vel 
295, 424. pro logarithmo- numeri 
900. 

"'3T. Ut hac omnia etiam ad prax- 
in deducantur per calculum; non ne- 
cefſe eft vilam taliym figuraruni de- 
lineattonem” inſtituere;, ſed ſaltim 
delineatas concipere: nam ope arith- 
me- 
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meticx pollum invenire numerum 
medium  proporoguelem F f inter 
duos Od & Ee, & poſltea etiam me- 
dios inter Da & FF, vel inter F f 
& E.e &c. Sed ea quz explicavimus 


ſyſhciunt,ut habeamus cognitionem, 


quantum quidem nobis necefle eſt, 
naturz & artificu logarithmorum : 
nam opus non eſt, ut apfi calculi la- 
borem ſubeamus & tabulam logari- 
thmorum condamus, quia jam pera- 
Rus eſt hic labor. Deus enim, boni 


- publici cauſa, homines quoſdam ex- 


citavit, quibus magnam largitus fuit 

tientiam , ut ſuperare potuerint 
moleſt;as laborum, qui vidert pote- 
rant intolerabiles. Scimus quippe 
ultra vigintl viros, ſ{tipendio 2d 1d 
conduQtos per viginti arinos & quod 
excedit in calculando afliduitate pla- 
ne improba deſudaſſt. 

32. Przter has duas progreſfiones. 
datur & tertia, quz appellatur Zar- 
9m097ca, quando ſumtis tribus termi- 
nis, qui ſe immeditate conſcequantur, 
abſervare licet, quod: maximus ad 
minimum fit ut difterentiainter ma- 
x1mum-& medium, .ad differentiam 
1nter 
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inter medium & minimum, ut 20. 
20.15. 5. &c; ſunt' in progreſſtone 
harmonica';-nam ſumtis 30. 20. 15. 
differentia inter 30: & 20, eſt 10. & 
differentia inter 20.& x5. elt 5. {ed 
IO. F :: 30.IF. > 


33- Hzc progreſſio poteſt dim1- 
nu1 11 infinitaum, ſed non auger1. 
Ea que jam ditta ſunt de hac pro- 
grefſune magnum uſum uon preftant, 
neque etiam plane extraoramarits pro. 
ferendis nunc mcumbo. 
in contmuatione hujus Geometriz 
obſervabuntur'-\quadam proprietates 
hujus progreſſnnts notatu digniffumey, 
gue 7 — tucem © adferre pote- 
runt ihiis, que babemus de muſica 
. weterwm , cujus obſcuritas nonaum 
detetta eff. Thi demonſtrabitur  re- 
Sſpeetus ſeu habitudo', quam hyper- 
ole: babet "ad hanc progrefſionem ; 
nam \quemadmodum angulus retili- 
neus mpervit muenienats inter duas 
datas tot medits, quot quis voluerit 
habere mm ratione arithmetica 3 (f ut 
linea 'illa curua, . quam deſcripſimus 
in nſum loparithmorum, etiam mſer- 
vil 


Re 7 A fb 
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vit inveniends inter duas datas tot 


meatis, quot quis deſideraverit in rat. 


one Geometrica; © Sic - wotare licebit 
byperbolen inſervire inveniendis inter 
duas datas tot mediis , quot quis volu- 
erit in ratione harmonica, 


- 24. Datur quoqueÞrogreſſio qua- 
dratorum, & cuborum,quadrati qua- 
dratorum , ſurſol:dorum, quadratt 
cuborum G&c. ut I. 4. 9. 16. 25. 36. 
&c. quia omnes ſunt nuineri qua- 
drati, quorum radices ſunt numerti 
naturales I. 2. 3- 4- F5.; 6. &c. -S1- 
militer 1. 8. 27. 64. 125. 216: ſunt 
cubi corundem numerorum. Simil- 
1ter I. 16. 81. 256. 625.1296. ſunt 
quadrati quadrata eorundem nume- 
rorum, | 2 

35. In progreflione quadratorum 
poſita..o ;/pro primo , termino,, ſic 
O 1-4: 9: I6. &c. ſumma omnjum 
terminorum eſt major tertia ptrte 
ultimi termini multiplicati-per ny- 
merum terminorum ; & hic excel- 
ſus ,qui eſt ultra tertzam, - ſemper 
tanto minot*eſt, quo major Eſt nu- 
meris-terminorum-S1mlitern pro- 

gre(l1- 


gs 
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greſſione cuborum,. hzc ſumma ter- 
minorum major elt quarta parte ; & 
in quadrati quadratts, 1lla eſt major 
quinta parte, & fic conſequenter in 
reliquis. Hoc ut probemus, ſufficir 
ſaltim facere indutionem, prout 
videre eſt in hac tabula, ubi ſe- 
.cunda columffa continet progreſli- 
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onem quadratorum poſt o. Ter. 


tia columna compleQitur ſummas 
terminorum.. Exempli gratia, ' ibj 
videre licet ſummam poſt o, uſ- 
que ad g...clle 14. Quarta columna 
continet productum cujuſque ter- 


tint multiplicati per numerum ter- 


minorum qui ſunt polt o. uſque ad 
pſunt; numerns ille-notatus' eſt in 
prima.columna,ut 36. elt produtum 
ex 9g, multiplicato' per 4. Quinta 
columna comprehendit fraiones, 
quz exhibent proportionem nume- 
rorum tertiz & quartz columnz, 
ut & reglone 14. & y6. ponitur 
+ qua fractione hog volumus 14. 
eſſe ad 36. ut 7. eſt ad 18. & lic 
etiam eſſe ſummam terminorum 14, 
ad productum ex 9. multiplicato 
r_ 4 \nim; ad''36, ut 7. ad 18. 
lrerius,:in eadem columna quanta, 


poſt obſeryantur & hi charaQeres 
( vel T _ ); quibus hoc volumus 


+ tantum yalere, quantum una ter- 


LA 
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ta una cum una decima otava pa rte, 
Y 


quia peverart: tantumm valent: yus 


« 
tum 5 u8a cum del q; gt 
ut ſunima 14. fit tertia =LL EX Pro» 
duQg, 36, & przter 1llam adhuc una 
decima Av Page ex 36, Similiter, 


ex _OI SR WIDEST HITTING IG ET 
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reperto 30. tanquam ſummam ter m1- 


norum utique ad 16. efle majorem 
rertia patre Ex 89. tanquam products 


ex 16. per 5. &excellum elle— nam 


24+ 
22 tantum valent quantum 3” yel 
19) dz 
9 © 1 1 
quantum — vel quantum —+— vel 
24 = 2.4. 
I 
tandem quantum _—_ 19 — 
2. + 


tantum non eſt quanrumZ [ic 1g1tur 
I 


in continuatione hujus tabulz obſer- 
re licet, hos exceſ{us, qui ſunt ultra 
tertiam partem , ſemper diminu1, 
prout numerus RISER creſcit : 

WH = 
24. 30 26 42 L 48, 
&, dum denominator fractionis 1n- 
terea ſemper augetur numero ſena- 
110. 


nam hi exceſlis ſunt 


36. $1 quis conſtitueret ſimilem 
tabulam cuborum, tunc videre erit 
fraftiones, quz erunt vltra partem 
_ ſemper valore diminnua , 
um 3nterea allarum denominator 


G Aus 
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augetur quaternarlo,' quoties noyus 
terminus 1n progreſſione additus fu. 
erit ; & {imiliter 1n reliquis pro. 
greſſionibus per ſimiles tabnlas 1d 
obſervare dabitur, quod generaliter 
in propolitione* przcedente dictum 
fur. 

Omnia hac erunt maxime utilia 
7n continuatione hujus Geometri, ub! 
etiam plures alia progreſfiones occm. 
rent. 
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LD — 


— —— 


-0. 

if LIBER ULTIMUS, 
er 

= Problemata wel Geometria 
m Praftica. 


ur | p—gn appellatur in Geome. 
tr1a propolitio, quz docet ali. 
uid conſtituere ac praxin demon- 
frat, contra ac 7 heoremata, que ſunt 
propoſitiones ſpeculative, in quibus 
con{iderantur pailiones ſeu proprie- 
__ | tates rerum jam factarum. 
2. Ex punto aato a quod eft in lmea 
ba c perpendicalarem erigere. Abſcin- 
de circino utrinque partes xquales 
4c & ab: parum reiert live hx partes 
ERf magnz int feu parvz, modo fuerint 
equales. Aperi paulo 
plus crura c1rcin1, & ex AN 
punclis þ & @ tanquam *. 
centris., duos defcribe WE 
——ſarcus {imiles, ſe matuo \ | / 
m pundto d interſecan- Ny 
tes. Poſjea adplicata re- —e| 
eula ad punQa a & d, duc-lineam a d 


| 


G 2 que, 


>. "= — - <_— 
PETER — ——_— 


, 
_— — 
- <+—— 
= 


I4d ELEMENT. 


quz erit perpendicularis defiderata 


(2. 16.) 

3. Ex punito dato d aucere perpen. 
dicularem verſts lineam b a c. Ex cen: 
tro {deſcribe arcum cir- 
cull, qui ſecet lineam in 
duobus locis þ & c - den 
ex hiſce duobus puntctis 
b & c eadem C1rcin1 aper- 
tura, deſcribe duos par- 
vos arcus, ſe mutuo :n- 
terſecantes 1n e, & erit linea d e pet- 
pendicularis quzſita (2.16.) 

4. Quando pundCta data a vel {ſunt 
ad extremitates chartz ve] 1upert: 
c1ei, in qua figura conſtitu1 debet, & 
non aſſum1 potelt diſtantia debira ul: 
tra punctum 4, ſecundum praxes pre- 
cedentes; tunc hac ratione proceſſus 

> erit 1n{tituendus. $ 

/\\ punctum a datum ell 

© | } 1n linea, aſſume ex 
ot _ -|/ tra lineam punctun, 
S=— ub libuerit verſus 
e, & ex eo tanquam centro deſcrite 
circulum, qui tranſeat per a & ſect! 
lincam in 4; Dein ex & dyc linean 


be, 1ccabit circulum 3n 4; "recta 44 
dn 


—_ 


| UMI 
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ducta erit perpendicularis ad þ a (4. 
14.) S1 verb puntum d datum elt 
extra lineam, duc lineam pro lubitu 
db, & ex medio hujus linez deſcribe 
circulum & ad, qui ſecet ba in a; 1i- 
nea 4 4 erit perpendicularis defide- 
rata. (4.14...) 

5. Ad datum punttum, date ned 
line, parallelam ducere. Sit linea da- 
ta 4b, & punctum datum c, per quod 
ducenda {it parallela : ex pun&to c 


tanquam centro 

deſcribe arcum 4. STO 
crculi,qui ſecet \ : 
lneam datam 1n — L a 


a: dein 1n ea- 

dem linea data accipe punctum þ pro 
lubitu, quod tamen, quantum fiert 
poteſt, remotum fit a punto a, & ex 
hoc punto þ eadem c1ircin1 apertura 
fac alium arcum circuli 4: Accipe 
circino diſtantiam @ 5, & hac 1pſa 
apertura, ex puncto c tanquam cen- 
tro, deſcribe arcum qui ſecet alum 


in 4; applicata regula ad duo punQta 


c & @ habebis lineam c @ parallelam 
linex ab; nam quadrilaterum c ab d, 


habet latera oppoſita zqualia per 1p- 
2 {am 


9 _ 


150 (ELFMENT. 


iam conſtraionem ; & per conſe» 
quens eſt parallelogrammum , per 
converſam nonz propolitionts lib11 
Lertil. 

6. Inter dnas lineas datas ae (ec 
mwuenire mediam proper tionalem. Dil- 
politis Iineis datis 4@ &ec nn lineam 
rectam, ut conftituant lineam totam 


ac, quzre inea medium 
F; a Ff & ex hoc punto f de. 
ef + £ |}. fcribe circulum a bc: 


E . 
Ws erige perpendicularem 
e b, que ſecet circumfe- 


rentiam circuli in pundto 6, erit 11- 
nea 44 media proportionalis, 1ta ut 
ae.eb::eb.cc.(6.66.) 

7. Conftituere quadratum epual: 
rectangulo dato. Accipe medtani pro- 
portionalem inter duo latera rectan- 
guli, & quadratum ſuper hac media 
conſtitutum erit quzſfitum (6.59. ) 

8. Datts tribus linets mmventr e Guar- 
tam proportionalem. Sint Inez datz 
4 addc,ab; conftitutis ad & 
a b 1n unam re&am, & de 
eZ; tran{veriim polita, ut e- 
mergat triangulum @ 4 e, 
<#-» produc latus ae ver ſus 5 
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& ex punto þ duc parallelam 6 c,d1- 
co lineam bc efle quartam propor- 
tionalem delideratam, & ut ad. dc: 
ab.bc.(6.43.) 

9. Triangulo dato aeb wagquale pa- 
rallelogrammum retangulum conſti- 
tuere. Per ſumitatem- e duc ec pa- 
rallelam bafi 4b, erit reangulum 
a4bdc duplum trian-c_d_e_£F_, 
guli acS: (3.18.)| | 7 
diviſa vero baſt 2 6 |} Pp 
in duas partes zqua- @ 6 
les, & ereta perpendicular1, orie- 
tur retangulum zquale triangulo. 

Io. Dato reftangulo, conſlituere a- 
lind reftanentlum equale, puod habeat 
longitudinem datam. Sit rectangulum 
datum ac, cut conſ{tituendum {it a- 
Ind zquale, quod pro- latere habeat 
longitudinem e f:Hic ha- 


_ 6 
bemus tres lineas, datas YH: 25 o 


-nimirum 46, 6c(quz ſunt 


latera reanguli dat) & | 
/, quz efle debet latus 
alteri1us refanguli con- 4 
ſtituendi. Nunc igitur inquirenda el 
quarta linea, quz fit alterum latus 
hujus reQanguli. Datis histribus 11- 
G 4 nels 
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neis, quzre ex 1l1:s quartam propor. 
tionalem ( 9.8.) que lit e #4, 1taut ef. 
ab::bc.eh: dico rectanguium f ch 
fore dehderatum xquale reQangnlo 


#bc.(6.27.) : 


1 1. Auodecnngue Poly nonmum in ud: 


ratum ej/mgerc. Relolve polygonum 
in triangula (3. 22. ve] 24.) & con- 
{titue tot rectangula *qualia his tri- 
angulis, (9. 9) 1ta ut ommia hzc rect- 
angula habeant eandem Jongitudi- 
nem:(9.10:)conjunge omn1a hec rect. 
angula, ut unum ex 11]lis reſultet, & 
fac quadratum-( 9. 7.) zquale huic 
rectangulo, & habebis quod quzris. 
12. Dividere. circulum 1m quatuor, 
2n ſex, fy omnes arcus it duas partes 
e#quales. Ut dividatur in quatuor 
partes, neceſſum elt ducere duas per- 
_ pendiculares per 
centrum, ut 4 ac 
& Bae. Sicum vis 
- dividere in o@o 
partes, divide quz- 
vis arcum Bs, ce 
&c. induas partes ; 


quod fit, {i ex punCtis B & c duos ar- 
cus eadem Circini apertura deſcrip- 
{eris; 
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ſeris'; nam duta linea ex puncto in- 
terſetionis ad centrum a, dividet 
arcum Bc 1n duas partes zquales : 
codem. modo procedes. cum reliquis 
arcubus. Ut dividere poſhs circulum 
in ſex partes, accipe c1rcino ſemidia- 
metrum : nam ea nim. ſemidiameter 
ſexies circumferentiz applicata,hanc 
perfe&e metietur : fic conſequenter 
dividt poteſt circulus 1n partes 12. 
& 24. & 4.3. CC. 

13. Divdere circulum in quingue, 
mn quindecim ( alias partes aquales. 
Hoc fieri poteſt geometrice hac me- 
thodo, quam demonſtro in Algebra. 
Conſtitue triangulum reftangulum, 
cujus alterum crus ſit ſemidiameter 
circuli, & alterum {emiflis ſemidia- 
metri.Ab hypothenuſa hujus triangu- 
li aufer dimidium ſemidiametr1, refi- 


Q 
duum erit chorda 36. & latus Deca- 
goni, Duplicato hoc arcu, prodibit 
© 


arcus 72. qui eſt quinta pars circull 


O 
& chorda horum 72. erit hypothe- 
nuſa trianguli rectanguli, cujus alte- 
rum crus eſt ſemidiameter, & alte- 
G 5 | rum 
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rum decagon latus, Sed quemadmo- 
dum per przcedentem docuimus 1n- 


venire 60. Sic etiam habebimus dit- 
ierentiam 1nter 36. & 60. nimirum 


0 

24. quz eſt decima quinta pars C1r- 
cult. Sed in praxi brevilſhima & cer- 
tilhma via eſt, circino iteratis VIct- 
bus aperturam quzrere, quz, {1 quin- 
quies adplicata fuerit circumferen- 
Uz, cam exacte metiatur: poltea quz- 
Iibet harum parttum eodem modo 
dividatur in tres, quzrendo per C1r- 
cinum & repetendo, {1 prima vice 
Tem non tetigeris : & habebis cir- 
culum 1n quindecim partes diviſum. 
$1 quelibet harum 1x. partium et1- 
am dividatur in quatuor, & quzlibet 
harum quatuor in ſex, erit totus cir- 
culus 1a 3Go. gradus divi{us. Et hxc 
divifio max1me commoda elt ad pra- 
x1n. Nota, quod nondum 1nventa fit 
methodus dividendi geometrice ar- 
cum 1n tres partes zquales, neque 
In quenque, neque 1n ſeptem, neque 
in alias partes impares. Dico geome- 
trice, nihil przter lincam rectam & 
circulum adhibendo, 


Di- 
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Drviſio bac circult in 360. gradus 
ettam maxime utiliseft, /i quis ſcive- 
rit uſum circin ceu jerky 2 
porttonum : eſt hoc genus aliqued cir- 
cint, quod habet brachia lata a B, a C, 
m quibus notate 
ſunt averſe bi. 
nec op diverſe di- 
viſtones, qguarum 
ille, que maxim 
uſum preſtant, reducuntur ad duas : 
nam 1n uno latere circini eft quadam 
linea in quovis brachio aeB, {yaeC, 
gue infervit diviſiont totius carculs in 
5 60. gr. una opera abſolvende, oy ut 
pro lubitu gradus pram ſumere 
poſfim. Drviſio circin abſolurtur medo 
ſequente ....., 

Inſtrumentum propor t10num ſiguare 
ſeu preparare,ut inſerviat druviſtont car- 
cult. Concipe ſemicirculum a E DB, 


O 
qui exacte diviſus fit in 180. fi'ex 
puncto @ per ſingulos gradus duce- 
Tentur, arcus, qui ſecarent lineam 


. . O 
6e B; exempli gratia, f1 ex 60 Z 


© 
duceretur arcus E e, & ex 9o D ar- 
cus D& &c. notart deberer 6o. in 


bra- 
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brachio inſtrumenti e regtone e, & 
90. e reglone & &c. $1 1n altero bra- 
chio @ C pariter proceſleris, habebis 
hoc latus inftrumenti diviſum,prout 
neceſlum eſt. 


If. Explicare nfum mſtrumenti 


proportionum, *uatenus inſervit divi- 
j10n17 circali, Sit datus circulus A f, 
aCc1pe Circino communi {emidiame- 
:ram Af, dein adplicato altero pede 
hujus circint communis ad punctum 
e, rd eſt, gradum 609. 1n uno brachio 
clrcinr ceu inftrumentt proport1o- 
num, tamdiu remove aut admoyve al- 
rerum brachium, uſque dum pes al- 
rer communis C1rcint preciſe incl- 
dat 1n puntum e alterius brachii 
Inſtrument: proportionum , ita ut 
diſtantia e e zqualis fit ſemidiametro 
Af; Jam f& ſtatim 1nvenire yoluer1s 
*© | 

99. circuli dati, impone ſaltim duos 
peces CIICIn1 1n duo puncta &, d, & 
transfer hanc diftantiam in fg, & 
habebis arcum f# 90. graduum. Sic 
{$ voluerjs ſumere 35. gradus,faltim 


:mpone pedes' C1rcint communis 1n, 


-puncta linex 8B, 4 C, 1n quabus ſunc 
. 25, 
& 


3. 
t] 
d 
t: 
d 
) 
( 
] 
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35- gradus, & transfer hanc diſtan- 
tiam 1n circuli 
datum,& hac ra- << 
_ procedere £.. - 
ebes cum quo- L-= | 
vis *alio —_ gc 
Omnia hzc fundantur in propofitio- 
nibus 42. 43- 49. 50. libri ſext : 
nam quemadmodum' omnes circuli 
ſunt figurz ſmiles, (6.50.) chorda 
fg erit ad ſemidiametrum Af ut 


oft” 
ks 


chorda aD ad ſemidiametrum e 4, id: 


elt, ut ad ad ae. Aliunde verdtrian- 
oula add & ace ſunt {imilia, & fic 
dd.ee:: ad. ac. Sed dd per con- 
{tructionem zqualis eſt fs & ee li- 
nex Af: ergofg. Af:: ad. ae. 

16. Signare /. praparare mſirumen- 
tum proportionum, ut inſervire poſſit 
aiſion linearum reearum. Ex cen- 
tro circini flint 
1n brachus due 
duz linez verſus 
B& C, quarum 
quelibet diviſa fit 
IN 100, vel 200. 
partes zquales, & fic 1nſervient ad 


dividendam ung opera lincam da- 
tam 


\ 
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tam, in quotcunque partes volner1s, 
Exempl gratia, fit linea data 6c & 


ab ea debeant ſum1 — id elt, 25 no- 


nageſime ſeptimz partes ; Hoc in 
calu dividi deberet tota linea bC in 
97 partes zquales, ut ex us ſumi 
pollent 2.5. quod prolixum eflet ; ſed 
ope Cireint proportionum 1d facile 
abſolvitur. Accipe circino communi 
longitudinem linez bc, & applicato 
uno pede. nonagefimz ſeptimz part! 
B untus brachi1 1in{trumenti propor- 
tionum, admove vePremove alterum 
brachium tamdiu, uſque dum pes al- 
rer przciſe incidat in 97 partem C 
alterius brachii ; dein transfer di- 
ftantiam e e 1n bf, & 5f erit exacte 


2 F : , ' 
= totius linex 5c. 1d quod etiam 


fundatur in eo, quod triangula A BC 
& Aec ſunt ſimilia. 

17. Super datam lineam conſti- 
b tuere angulum 
| tot graduum, 
guot deſidera- 
S  - verts. Sit line- 
a data ac, fuper qifa conſtiruendus 


Fo? 


= 


i 
& 


Cl 


detur 
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* Jdetur angulus 30 graduum. Ex pun- 
"'& f& a, tariquam centro, deſcribe cir- 
no. {| culum ef, 1n quo ſume per circinum 
. [ pgoportionum, vel aliter 30. gradus 
,N Fae uſqne ad f, & per hunc 3o. gra- 
in J dum ducatur linea af, quz cum 11- 
ml Þ nea ac conſtituer angulum 30. gra- 
ed | duum. 
le 18, Cognitis angulis dati trianzult 
ar J & uno larere, invenire reliqua latera. 
© | $1 tibi dicatur, efle alicubi triangu- 
u Þ lum, cujus baſis AC fit decem ulna- 


gr (& per conſequens tertius angu- 
us ad verticem erit 10. quia omnes 
tres anguli 150. 20. 10. fimul] fumrz 


efl- 


« 
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efficiunt 180. 1d eſt, duos reftos) & 
a te quzratur, quot ulnas habere 
debeat quodvis reli1quorum duorum 
laterum A B, CB. Fac 1n charta vel 
- potius 1n tenut chartaceo trianguſh 
ſimile acb ſequentem in modum : 
Accipe baſin pro lubitu ac 10. polli- 
ces longam, vel quaſcunque alias 
decem partes : ſuper c a deſcribe du. 
os angulos, alterum cab 20. grad, 
& alterum ac b 150. grad. (9.27.) & 
duz linezx ab, cb ſe mutuo interſeca- 
bunt 1n aliquo loco, nimirum in 5. 


Metire 1g1tur quot pollices fint 1n 


ab vel cb: nam certus efle potes, tot 
elle ulnas in AB, quot pollices fue- 
rTunt invent11n a4; & fſimiliter tot 
efſe in CB, quot tnerunt in c#- nam 
cum triangula propter angulos zqua- 
les fint fimilia, erit ac, ae ab :: AC. 
AB. 

19. Metiri diſtantias, altitudines, 
profunaitates, ty generaliter onmnes 
magnitudines locorum diffitorum Oy 
mnacceſfhiltym. $1 in vertice alicujus 
montis, qui eminus apparet, coal 
tuta {it turris, BE, & quis vellet ob- 
ſeryare illus diſtantiam & altitudi- 
nem, 
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nem, 1s deberet aliquo inſtrumento 
(ex. gr. quadrante, 1d eſt, quarta cir- 
cul1 parte, quz diviſa fit 1n 9o. grad. 
& inſtructa regula quadam, circa 
centrum mobilz, quam d7opiram ap- 
peHamus) hoc 1nquam initrumento 
ſumere deberet duos angulos 1n d1- 
verſts ſtationibus, ſequentem 1n mo- 
dum. $1 es in {tatione A,ita conſtitue 


inſtrumentum, ut latus unum exaQte 


reſpondeat linez horizontal AD, & 
hunc ſttum neque attollendo neque 
deprimendo muta : Applica oculum 
ad A, 1d eſt, centrum inſtrument & 
dirige regulam verſus verticem tuTr- 
11s B tamdiu, donec 1Hla cum tuo ra- 


- di { 


('s in 
Way 


N 


37%" 
A ity) 


NV"; 


dio viſuali coincidat : tunc hxc re- 
gula 
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'gula in circumferentia inſtrument; 
notabit gradus angult BAD: Eft 
enim circumferentia inſtrumenti in 
gradus divifa.Poſtea muta ſtationem, 
& progredere 1n loco plano ad 1. ul. 
nas (vel pro lubitu 1n quavis alta 
diftantia) uſque ad C, & 1b1 denno 
cape alium angulum BCD, cujus 0- 
pe habebis angulum deinceps BC A 
ua hi duo*ſimul ſumti zquales 
unt duobus re&is : & {ic 1n triangu- 
lo ACB cognitam habes baſin, quam 
Io. ulnis longam ſumfiſti : preterea 
etiam cognitos habes duos angulos 
ad bafin; & per con{equens ex hiſce 
potes elicere latus CB vel latus AB. 
(9: x8.) Accipies etiam altitudinem 
BD, vel diſtantiam AD, fi 1n parvo 
trlangulo ſimili ducas ex punCto 4 
perpendicularem b 4 ; nam BD vel 
AD habebunt tot ulnas, quot #4, vel 
a d pollices. $1 acquiſita altitudine 
BD, eadem ——_— etiam inveſti- 
getur altitudo E D, habebis quoque 
magnitudinem EB a vertice ad ba- 
fin vel pedem turris. 
Interdum lhco acceſſus verſus tur- 
rim oy obſervationum a vertice ad ba- 


ſin, 
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ſin, nec non angulorum, qui a radiis 
tiſualibus fy» horizontal: conflituun- 
tur ; interaum mguam conducit ſnme- 
re auas ſtationes juxta ſe muicem ; ſed 
ad idem recidit, oy praxis revera non + 
differt. Flac modo, ut quivis videt, 
metir: polſumas omnes magnituaines, 
que ſaltim concipt poſſunt, ſt modo ex- 
tremitates duorum locorum diſfutorum 
obſervare licet. Nolo hit pluribus de- 
ſerubere praxes ſpeciales, neque ennar- 
rare commuda ex perſpicitlts oy optt- 
cs ttrbts, qui dropire imſiruments ap- 
plicari poſſunt commod? obſeryantium 
ine/iimabili. 

20: Delmeare planum alicuus hct. 
Sit urbs vel alius locus ABCDE, & 
delidererur a te Altus planum delt- 
neari; Accipe omnes diſtantias late- 
rum & linearum ex angulo in angu- 
lum duturum,eal- 


que transfer in A - 
| "Fotd.Y- hk 


chartam fſecundu 
proportionem.Ex- | Þ 
empli gratia, in- | = 

I- 


venta AB 3o. vu : 
narun! BC 59. CD 50. BE 67. AE 


49. &c. & ata in charta aliqua = 
az 
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la, diviſa in 10 partes parvas, duc 
lineam a b 3o par- 


A a _ tiumpbe67.ae 49. 


Ba 
— tuunt triangulum 
* A BE, & fi conti- 
nuaveris efticere triangulum be c {1- 
mile BE C, &c. habebis figuram to- 
tam abcdelimilem loco ABCDE. 
21. St non datur 1ntrare locum, 
vel metiridiſtantias angulorum BE, 
EC, neceſlym eſt ſumere angulos 
loci, eolque in figuram re, 
Ita ut {1 angulus BAE fuerit 66. 
gas. etiam angulus ba e {it 66. gr. 
ſic de reliquis. 

22. Exhibere delincationem urbis vel 
regionts. Aſcende 1n duo loca eleva- 
ta A & B, e quibus conſpicere poſlis 
urbem vel regionem, cujus deficin- 
tionem dare vis. Habeas quadrantem, 
vel integrum circulum veletiam ſal- 
tim ſemicirculum in gradus divifum 
& dioptra circa centrum mobili in- 
ſtructum : colloca primo inſtrumen- 
tum ſuper A, ita ut unum latus re- 
ſpiciat ex A yerſus B. in{trumento 

| lic 


So 


ef-—þ he linez fimnl 
L conjunctz conlitt- - 


(id 


Ic 


luc 
Aar- 
+9. 


nl 


EY 


Nv 


a 
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fic collocato ac firmato, reſpice tur- 
res, des, montes & alia loca nota- 


bilia ut E, D, C&c atque omnes hos 
angulos accipe mediante dioptra, 
ed{que memoriz Ergo nota ; 5 ANgU- 


lus CA B, exempli gratia, elt 50. 30. 


angulus DAB as. 8. &c. Dein pro- 
cede codem modo ſuper B & nota 


O [ 
angulum AB C elſe 4.0. 10. & angu- 


lam ABD 47: 28. &c. Poſtea in 
charta aſſume pro lubitu ab, & de- 
{cribe angulos #quales 1111s, quos 1n- 
veniſtt ; cab zqualem CAB, dab 
xqualem DAB, abc ABC &c. & 
ſic habebis punt c, 4, e &c. quz e- 
runc 


fe . 


a— ww 
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runt 11 eadem A ſe invicem diſlanti; 
ac turres vel alia loca notabilia C, 
D, E &c. Datis jam loeis principa. 
lioribus _ tacile delineari po. 
ſunt. Ad 1n{titugndam verd opera. 
tlonem accuratiorem, maX1me Con- 
ducet ſumere etiam angulos tertii 
1mo quarti loc1; ut ft omnia coinci- 
derint, quis certus fit, operationem 
bene fvifle inſtitutam. 

2.3. Cognitis duobus lateribus trian 
guli,fy angulo ab iis lateribus compre. 
benſo, imvenire tertium latus to rel:- 
guos duos angulos..... 

2.4. Cognitts duobus lateribus oy an. 
gulo un horum laterum oppoſito, imee- 
aire tertium latus fy reliquos angu- 
— FR 

25. Cognitis omnibus angulis (fy uno 
latere, muenire rehgua latera....... 

26. Cognitts tribus lateribus, invye- 
wire omnes angulos. Hxc omnia exatte 
1nveniuntur, {1 faltim 1n chartaceo 
con{tituuntur triangula fimilia. 


27. Metiri aream"(id eft, magni- 
alicujus trianguli_dati abc. Fx ver- 


baſin 


tudinem ſrve capacitatem mieriorem) | 


tice 4 duc perpendicularem & d ad- 


 — --4. $a. 6 > ow WI. 
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baſin ac productam, fi necefle fue- 
rit ; divide ac 
in 10. (vel pro 


lubitu in quaſ- £ :M 
v1s alas partes) of to 


&v1ide quot par- , 
tes contineantur 1n 6d - nam multi- 
plicata ſemilſt perpendiculi bd per 
10. habebis aream triangulli, (3.18.) 
Ut {1 4d contineret '1 2. partes, qua- 
les ſunt decem 1n ac, tunc vom. oa 
efſet multiplicare 6. per 10. ut ori- 
antur 60. capacitas trianguli a6 c, 
id eſt, Ogg hoc tantum ſpatiz 
comprehendit, quantum 60. contt- 
nebunt parva quadrata, quori quod- 
vis latus eflet decima pars linez @ c. 

In praxinalla datur methodus que 


facilior vel etiam exattr ſit, quam 


hec ihſa, nihilominus im certis caſibus 
maxime conducit copnitio metiend} ab- 


ſtrate, gue tamen non habetur nift 


mediante calculo. En igetur princepia, 
ex quibus artificium calculandi erut- 


Tar. 


28. Copnitis in triaugulo rettangulo 

a b d duobus lateribus,muenire tertium 
latus per cakculum. Sit crus bd 3 ul- 
narum, 


- 
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narum, & crus 4d 4 ulnarum : mul. 
tiplica 3 per 3 & 4 per 4 ut exinde 
oriantur duo quadrata, quz 1n ſum. 
mam colleCta zqualia erunt quadrat9 
hypothenuſz & 6: ( 6. 61.) & per con- 
{equens quadratum 4b elt g. plus 16, 
1d eſt 25, ut 1g1tur mih1 conſter mag. 
nitudoab,ſaltim ſumo latus vel radi. 
cem quadratam ex 25. quz elt 5. & 
exinde concludo ab efle 5 ulnarum, 
S1 hypothenuſa ab 5. nota ell cum 
uno latere ad 4. tunc ſubtrahi debet 
__ I6. a quadrato 25. & re- 

abunt 9g. quorum radix eſt 3. mag- 
nitudo alterius cruris bd. Interdum 
accidit, ut duo quadrata crurum in 
unam ſ{ſummam colle&ta, non conſtt- 
tuant numerum quadratum, vel ut 
quadratum un1us cruris ſubtractum 
a quadrato hypothenuſe non rel:n- 
quat numerum- quadratum-: ut f1 
crura ſunt 2. & 3. quadrata erunt 
4+ & 9. quz addita factunt 13. Sed 
13. non eſt numerus quadratus, & 
per conſequens non habet exactum 
radicem : ſed nihilominus dantur 
numeri, qui proxime accedunt, ut 


hic z7 eſt proxime radix ex 13, nam 


3 
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4 in ſe multiplicatis , faciunt 13. 


minus y- & ſic latus ab elt 3 ts plano 


majus, 
 Hic non traditur methodus extra- 
bend radices quadratas, quia hec et 
reeula Arithmetica , ae qua hic non 
a17Ur. 
29. Computare tangentem, ſecantem 
& /annm 3 o. graduum. Sit exempl1 
ous b a radius five ſinus totus, ad 
ecans 30. grad. 6 d tangens, ce linus; 
Obſervatu facile eſt, þ Iſle ſemiſlim 
linex a4: nam duQta ag alia fecante 
30. grad. triangulumg 4d erit Xqui- 
laterg: nam quivisan- os 4 £/ 
oulorum g, 4, & gad X 
erit Go. grad. cum 1g1- 
tur b d ſit ſemiſlis linez * 
deg, etiam erit ſemillis 
linex a 4: ob eandem 
rationem c & erit ſemillis line ac.Po- 
ſito 1gitur in triangulo re&angulo 
aec,hypothenuſam ac efle 2. & crus 
eh & fublato quadrato 1. wk. 4 
drato 4- reſtabit 3. zquale quadra- 
Tt | 


rg 


{o? 
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to lateris a e,quod zquale elit c o ({inuj 
arcusc 1. 60. graduum. ) Sed {1 loco 
2. & 1. proac & ce nos ſumamus 1, 
©20, 000 & 500, 002, quadratum ex 
Cc 5, Nimirum 250, O00, 000, O00, 
ſubſtratum a quadrato 1, 000, 00, 
©00, 900, relinquet 750, 000, 000, 
o000. cuJus radix quam proxime eft 
156, 025. Pro ac velco finu 60. 
graduum. | 

30. Cognito ce ſinu anguli cujuſcun. 
gue, invenire c o ſium complement! 
hujus angult. Complementum angull, 
eſt 11][ud quod ad 9o. grad. deeſt. Ex- 
empli gratia, fiangulus ca haberet 
20. grad. complementum illus erit 
Go. grad. nam 60. una cum 3o. efh- 
cunt $0, grad. Propolitio hec de- 
monſtrata eſt 1n przcedente. 

31. Cognitoe c ſinu anguli, (oy /tnu 
complementi, nimirumc ovelae; in- 
venire tanzentem bd, oy ſecantemad. 
Quaa triangula ac c & ab dſunt ſimi- 
Jia, runc ſequitur ae. ce:ab,bd:: 
&ae.ac::ab. ad: &lic per regu- 
lam trium 1n arithmetica, poſito ar- 
cum cbeſle 36. grad. elicitur tan- 
gentemb delle 577, 350. &lſecan- 
temad 1, 154, 700. 31. 


{inui complement eo- 
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. 32. Cognitis /[inu, tangente fy ſe- 
cante alicuus arcus 'b c; mvuvenire /t- 
num, tangentens (fy ſecantem medic- 
fatis arcus. Duda a f per medium ar- 
cus bc, erit df: fb: ad. ab (6. 72.) 
& per conſequens dabitur eangens 
bf 15. grad. ut & f{inus &decans eo- 
rundem 15. grad. Porroetiam denuo 
bifariam diviſo arcu b f, dabitur 11- 

© 7 
nus, tangens & ſecans 7. & 3o. & 
poſtea 3. grad. 45. min. & fic 1n znft 
nitum. 

23. Invenrre /inum ce AF. grad. 
Eſt hic ſinus zqualis — b# 


rundem 4.5. grad. ni- of 
mirum &@ 4 & per con- 
ſequens invemtur eti- 
am tangens & ſecans 


45 grad. 4 & -< 2.2 4 & 
15 
Ns ; ua DIE ſinum 6. grad. Polt- 
quam c1rculo inſcrfpſiſt; pentagonum 
regulare, habebis proportionem la- 
teris hujus pentagont ad radium. 


(9.13.) Sed latus hoc eſt chorda 72. 
H 2 grad. 
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grad. & ſemillis hujus chord eſt {r 


nus medietatis 72. grad. min. 36. 

Hac ratione cognitus eſt finus 36. 

grad. & per confeqFens etiam tan- 
© © 

gens & ſecans ut & ſemiſles 18. g, 

g& 1 © 1 

4: 30+ 2. I5- QC. 

25. Inyenire /mum, tangentem (py 
fecautem It. grad. ( meatetatum 
2-0-2 3 
6., 3, I. 30, 45. &c. Poltquam cog- 
nita eſt chorda 24. grad. quz eſt la- 
zus polygont regularis 15. Jategum 
(9.13.) etiam innoteſcet &c. 


36. Omnibus his colleQtis habeb1- 
mus linus, tangentes & fecantes an- 
I'S. I GSC LS 
gulorum 4F., I. 30., 2. FF. 3. 45. 4 
I 2:4 Þ I 
30. & reh1quos omnes de 45. ad 45. 
37. Tnvenire ſinus omnitug areuum, 
gui ſunt mter duos arcus jam muen- 
Zos 4 45. ad 45. Ipſtituenda eſt regu- 
la proportionum.Exempli gratia,cum 
I I 
finus. 45. fit 1308 erit ſiqus 1., 29 
ut 
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EI 
nt 45.4 :: 1308. 29. ob candem ra- 
I 
tionem {ſinus 20. erit 581. Similiter, , 


"it 
ut habeas finum 3. 3o. ſic procedes : 
cum ſinus 3. ſlit 5233. (9: 35.) & 


0 I 
preterea ſinus 3. 45. fit 6540. (9. 
32.) apparet hxc 45. minuta, quz 
7 
ſunt 1nter 3. & 3. 45. importare 13 
07. augmentatione ſinus : nam ſub- 
lato 5233. finn 3. grad a 6540. ſinu 
I 


3. 45. reſtant 1307. S1 igitur vyolu- 
0'-; 1 
eris indagare {inum 3. 30. ſic dices : 


I 
Si 45.(quz ſunt polt 3. grad. uſque 
&: 1 
ad 3. 45.) important 1207. pro 
angmento ſinus, quantum auvgmentL 
I oO © 
inferent 30. quz ſunt inter 3. & 3: 


20. peraQa operatione 1NVeEnio 571 

uz partes {i addantur ad 5 2.3 3. IC- 
{ultabunt 6104. pro finu 3. 30. & 
{ic in reliquis om nibus. 


H 3 Has 
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Flac methodo conduntur tabuls [+ 
ve Sinuum [ive tantentiumey ſecanti- 
tium omnium angulorym 4 minutts 
ad mimuts ab. 0. #/que ad YO. rad, 
Nota per hanc ultimam regulam nou 
wnvenrt exat#e ſinus , quia /inus 101 
eadem prorortione cum arcubns ſua 
augmenta capiunt: ſed error tam ext- 
guns eſt, ut non nece[[um /it exatiorem 
operationem inſtituere. 
38. Mediantibus his tabulis com- 


putantur triangula, quia certi ſumus. 


1n quov1s triangulo lateta inter ſe 
elſe ut {ſinus angulorum oppſitorum : 
exempli gratia 1n triangulo abc, ex 
g centro & crreulo cir- 

| cumſcripto, perpendi- 
>}a Culares @ 2, 6 þ, divident 
bifariam latera a b. & 
be (4 6.) hinc as. bc 
-: 41, bh. Sed a2 cit finus anguli g ez, 


vel ac b, qui (4.13.) ill; zqualis,, &, 


fimiliter þ + eſt ſinus anguli 4 e þ vel 
bac : Ergo, &c.. , 

29. Ex hoc principio,cognt7s dus- 
bus angulis & uno latere, vel auobus 
lateribus ty uno angulo, myenire relt- 
qua. Operare per regulam proportio- 
RUM } 


-o 5 3B 


$0] 
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gum ; ut {ec habet unum Jatus cog- 
gitum ad {inum anguli oppoſitz no- 
u ; lic ſe habet alteruny latus nowm 
ad quartum numerum,qui exit finns. 
angul: alter latert oppoſitt. Vet m. 
ki duo angul: {int cogmiti cam uno 
htere, fic procedendum-erit ; ut fe 
habet ſinus angulli dati ad latus hu- 
ic angulo anpolirath : fic-le habet fi- 
nus alterius angult cogritt ad quar- 
tum numerum, qul erit latus alter 
huic angulo oppolitum tc. 
42. Operationes h# nunc 1n com- 
enum redacte ſunt : nam ſoliciti 
nan non tantun {inus & tangen- 


, tes in tabulas redigere,fed etiam ullo. 


rum logarithmos, © regione reſpon- 


-dentes; Ita ut loco multiplicationis }. 


& diviſionis, quas labore 1ntolera- 
bili in calculo {inuum & tangentiun 
adhibere neceflum habemns, in ap- 
plicatione logarithmorum ſaltim ad- 
ditione vel {ubtractone utamur : ut 
{1 1n triangulo 4 B C, (9. 18.) cujus. 
latus 4 C elt notum nimirum 20. 
ulnaxum, angulus A Z# C Lo. grad, 
angulus C 4 Z 20. grad, quereretur | 
latus B C, dicendum eflet, ut ie habet 
{lus 
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ſinus anguli B (qui in tabulis eff 


Sin. angL A. 20.gr. | 9. 5340517. 
AC: 10.ulnarum. | 1. 00000500. 


men 


- . Summa 10. 5340517. 
S1N, ang. B, Io.gr.| 0.296702. 
Reſiduum quod eſt 


I. 2943815. 


CB. 19 - ulnarum 
| 10 


17364.) ad latus AC, quod eſt cog- 
nitum 10. ulnarum : ſic {e habgt {1- 
nus anguli A (qui eſt in tabulis 34. 
"202) ad latus CB. quod quzritur : 
ad hoc quartum CZ inveniendum 
neceſlum efſet muitiplicare ſecun- 
dum terminum 1 0. per tertium 3 4 
202. & produttum 342020. divi- 
dere per primum 17364. quod pro- 
Iixum eſt. Sed loco horum numero- 
rum accipimus illorum logarithmos, 
addendo nt pie 20. grad. lo- 


garithmo 10. ulnarum, & a ſumma 
anferendo logarithmum 1 o. grad. & 
reſtabit logarithmus 1. 2943815. 
qul 1n tabula reperitur 1nter 19. & 
20. 1ta'ut latus CZ ferme fit 20. ui- 
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Libri, qui ſinus & logarithmos trg- 
dunt, ſpecialius hac explicant. Nihi- 
lommnuus puto me tantum dixiſſe, guan- 
twn [cre nece}/e eſt, ut quas itt bis om 
nibus proprio marte progredz poſſit. 
Addentur quadam alias propartiones 
banc rem concernentes m continuatione 
hujus Geometrig. 

41. {nverire retram, que Guam 
proxume equalis [it circumpercutia 
circalz. Sumta duodecies #d tangents 
30. grad. hiſque dnodecim tangenti- 

us 1ta circa cireulum diſpolitis, ut 
ſemper binz & bing ponantuy in di 
rectum, ceu viderse. elk in figura art, 
27. in.qua 4g ſunt duz.. tangentss 
oppoſite, ita ut qualibes refpondeat 
30. grad. & fimilyter g 4, & dz, &c, 
producetur hac ratione polygonum 
clrcumſcriptum 6. laterum, cujus 
circumferentia major erit circumfte- 
rentia cuculi, (42/7) S4 vere finus 
z e duodecies ſumatur, cujus clrcums 
ferentia minor elt circumferentia 
circuli, Hinc ft radins «6 datus fit 
partum x, 009, 0009, Erit tangens 
bd 577, 3 go. duodecies ſumta,id elt, 
6. 928, 200, major circumferentia 

CLI- 
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circul, & ſinus ec 500, 000 duo. 
dectes ſumtus,nimirum 6, 000,000, 
minor erit circumferentta circulli. 
42. Sed.1} loco tangentis & ſinus 
de 30. grad.quem dnodecies ſumfiſt;, 
nunc nerve woe tangentem & ſmum 
uns gradus, nimirum 17455. & 
17452.con{tituentur duo polygona, 
alterum circumſcriptum 6, 282, 
800. majus, '& alterum circumſcri- 
ptum'6,'282, 720, minus circulo: 
43. Tandem fit radius datns 1009, 
OOO, £20, 000. & acciplatur tan- 
gens & finus unius minuti 21600 
(nam tot ſunt minuta 1n- circulo ) 
conſtituetur 628, 318, 512, 000 
minus (nam finus 1; minuti eft 29, 
088, 820.),& 628, 318, 533, 000 
majus. (nam tangens 1. minut!1 eſt 
29, 083, Bz1.) Et {1 hi tres numer], 
radii nimirum, polygon ctrcumſcrip- 
t1& 1inſcripti dividantur per 100,000, 
reſtabunt pro radio 1,000,000 : & pe- 
F1meter polygoni circifcripti erit 6, 


283, 185 3.25 & perimeter inſ{cr1- 


ptierit 6, 282, 185 — Ita ut hz 
. duz 


— 
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duz circumferentiz, quarum altera 
eſt major circumferentia circuli, & 
altera minor, nihilomſigus 1nter fe 
non differant centum milleſima par- 
te radit. $1 quis voluerit ſumere fi- 
num & tangentem uns ſecundz, 
1mmen{h 1n modum proximior fieret 
zqualitas , perimetrorum polygon 
circumſcriptt & 1nſcripti. 

44. In prax1 aflumitur diametrum 
efle quam proxime ad circumferenti- 
am ut 7. ad 22. 1d eſt, ſt ſemidiame- 
ter vel radius diviſus fit in 7, cir- 
cumferentia proxime ,continehit 11- 
larum partium 44 : & hoc convenit 
com co, quod explicayimus. Nam 7, 


44 :: 109. 628 Ez 


J. 

45. {nuenire aream circuli aati. $1 
radius vel ſemidiameter diviſus fit 
in 1000. circumferentia proxime 
habebit 6283. Jam nſultiplicata ſe. 
miſli hujus circumferenti® 3 141. per 
radtum 1000. erit productum 2314. 
1090 pro tota area circult: (4. 31.) 
$1 verd ſemidiameter-fuerit alterius 
menſurz, exempli gratia, 9g. polli- 
cum, dicendum erit 1000. 3141 :: 
Q» 
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| 2.6 . | 
g- 16 — & vitimus hic nume. 


ris poſtea multiplicandus ( qui eſſe 
debet ſemicircumferentia ) per 9. 


(qui eſt ſemidiameter) & reſultabunt 


421 2s: 
15 37== Pro area circull 
Ut mihi videtur, magis commodi 
- chary? 14, 16hapt ae l000. nd 3141, 
guam illa gue communiter adhibetur 
at 7. ad 2%. 
6. Metiri capacitatem parallelopi. 


pediuel cylindr:. Multiplica baſin per | 


| 


altitudinem perpendicularem. 

7. Metiri pyramidem vel conum. 
dkeolica tertiam parter baſeos 
per altitudinem. 

48. Metiri ſpheram. Multiplica 
tertiam partem ſuperficiei per ſemi- 
diametrum, - vel etiam duas tertias 
maxim1 Ctrculi per diametrum. 
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